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   :التمرين 

fــ :الدالة العرديؑ المعسفؑ على؉  3
7 6f x x x  

.للدالة اآزر 2تحقق أٔن العرد -1 f 

 اؚ؍ؒ أٔن: -2     2f x x g x  :ؙبي   2
g x ax bx c   ؓعيينهيطل؈.

 ؉ـ: الدالة المعسفؑ على  gكنؖل    2
2 3g x x x  

 و   g
Cفي ال،ي؆ني ؖإ؆سالمؖع؆مر والمعم الممنتن؆ه؆ . ; ,O i j

  :فٕ؆نxعرد بقيقي أٔآل كل اؚ؍ؒ أٔنه من-3   2

1 4g x x  

على ػكل gالدالةأٔنه يمكن كؖ؆؉ؑ ؉يّّ  -أٔ  -4 u v ؙبيvوuدالؖيّ يطل؈ ؓعيينهما.
 .على كل من ام٬؆ليgّ تج؆ه ؓغير الدالةااظ ؖنؘؠ   -ب   1; ; ;1 

 g. لةػكل آرول ؓغيرات الدا -ءـ     

 المنتنى عيّ نقط ؓق؆طع-5 g
Cلاةراؚي؆ت محوري .مع

1x ذو المع؆دلة ؉يّّ أٔن المع ؖقيم-6 محور ؓن؆ظس للمنتنى g
C.

 اشرح كيف يمكن اسؼ؆ء المنتنى-7 g
Cأسؼۿ ثم المس؉ع الدالة منتنى من انطلاق؆ .

g
C

 ـ :؉ الدالة المعسفؑ علىh لؖكن     2
2 3h x x x  

زوءيؑ.h؉يّّ أٔن الدالة  -8

 انه يمكن اسؼ؆ء ؉يّّ   h
C؆المنتنىانطلاق من g

C.اسؼۿ ثم h
Cالع؆؉قفي نفط المعم.

. ثم اظ ؖنؘؠ إػ؆رة الدالةg الدالة إػ؆رةادرس  -9 f

  :لةلو اظ ؖنؘؠ في   0f x ثم  . 0f x  

 عنر النقطؑ ذات الف؆ؾلةg لدالةل ابع؈ العرد المؼ ؖق -11

0
1x 

 مع؆دلة المماس كؖ؈ثم ا  Tعنر 

0
. 1x  

ع مت  ق  للج  ت  وف  الت  هى ب  ت  ان 

كالور ا  لى ب  ق  إ  الطري  ب 
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ول حروس الأ  رض  ي  للف  ج  موذ  الحل الن 
ات   ب  ة  الث  وي  ان  ث 

حل التمرين
fــ :الدالة العرديؑ المعسفؑ على؉  3

7 6f x x x  

.آزرا للدالة2ؖتقق أٔن العردال  -1 f 

 2 8 14 6 0f      العرد .آزر للدالة2ومنه f

 اؚ؍ؒ أٔن: -2     2f x x g x  :ؙبي
  2

g x ax bx c  .ؓعيينه يطل؈

من الدرآؑ ال؝؆ل؝ؑ ويق؎ل آزر فٕ؆نه يق؎ل fبم؆ أٔن الك؟ير الحرود 
ل من الؼكل تحلي     2f x x g x 

آرول هورنس

ومنه      2
2 3g x x x  

 ومنه     2
2 2 3f x x x x   

 ؉ـ: الدالة المعسفؑ على  gكنلؖ   2
2 3g x x x  

 و   g
Cفي ال،ي؆ني ؖإ؆سالمؖع؆مر والمعم الممنتن؆ه؆ . ; ,O i j

 فٕ؆ن: xعرد بقيقي ت أٔنه من أٔآل كل؆اؚ، -3   2

1 4g x x  

   2 2 2
1 4 2 1 4 2 3x x x x x g x         

على ػكل gن أٔنه يمكن كؖ؆؉ؑ الدالة؆ّ ،ؓ  -أٔ  -4 u v

لدين؆    2

1 4g x x   ومنه 
 

2
4

1

u x x

v x x

  
  

على كل من ام٬؆لينg ج اتج؆ه ؓغير الدالة؆اظ ؖنؘ  -ب

   1; ; ;1 

مسك؈ دالؖين:باظ ؖعمال مبرهنؑ اتج؆ه ؓغير 
اتج؆ه الؖغير على ام٬؆ل ;1

  1v x 0ومنهx الدالة تم؆م؆ علىمؘن؆قؿuؑومنه ;0

 ؆م؆ علىمؘن؆قؿؑ تمgمتزايرة تم؆م؆ ومنه الدالة vوالدالة ;1

 اتج؆ه الؖغير على ام٬؆ل 1;

  1v x 0ومنهx الدالة متزايرة تم؆م؆ علىuومنه 0;

مصايرة تم؆م؆ علىgمتزايرة تم؆م؆ ومنه الدالة vوالدالة 1;

g. لةل آرول ؓغيرات الدايؼك ؔ  -ءـ  

 المنتنى  نق  ؓق؆ع ينعيؓ  -5 g
Cلاةراؚي؆ت محوري :م

 الؖق؆ع  م  ة؆مل محور الفواؾل: نحل المع؆دلة -  0g x 

  ومنه

2
2 3 0x x    بم؆ أٔنa c b  فٕ؆ن

2 1
3 ; 1x x  ومنه  1;3S  

 الؖق؆ع  م  محور التراؓي؈: - 0 3g  

1x ذو المع؆دلة ن أٔن المع ؖقيم؆ّ ،ؓ  -6 محور ؓن؆ظس للمنتنى g
C.

لدين؆ من أٔآل كل 
g

x D2 فٕ؆ن
g

x D 

أن ن؝؍ؒ   2g x g x 

     

 

2

2

2

2 2 2 2 3

4 4 4 2 3

2 3

g x x x

x x x

x x g x

     

     

   

1xع ؖقيمومنه الم  محور ؓن؆ظس للمنتنى g
C

المنتنى -7 g
Cالذي مس؉ بالاسعث؆ب الدالة لمنتنى ؾورة

 ػع؆عه 

1

4
u
 
  

6701

2

321
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 ؉ـ : الدالة المعسفؑ علىh لؖكن     2
2 3h x x x  

 لدين؆  زوءيؑ.hن أٔن الدالة ؓ؍ي؆ -8   h x g x

 لدين؆ 

h
D ٔ0مؘن؆ظسة بالنع ،ؑ للم،رأ.

       h x g x g x h x    

الدالة زوءيؑ.hومنه

ومن بالجصء نحؖفظ g
C الوق  فوق محور الفواؾل ثم نسسم نظير

للؤصء g
C  الواق  تحؒ محور الفواؾلمن

g الدالةإػ؆رة  ؑظادر  -9

.ج إػ؆رة الدالة؆اظ ؖنؘ f

 ةلول: ج في؆اظ ؖنؘ   0f x ثم  . 0f x  

 ةلول المع؆دلة   0f x  هي  2; 1;3s   

 هيوةلول المتراجحؑ    2; 1 3;s     

 عنر النقطؑ ذات الف؆ؾلةg ب العرد المؼ ؖق للدالة؆بع -10

0
1x 

       2

2

1 1 1 2 1 3 4

1 2 2 2 3 4

g h g h h

h h

h h h
h

h

      


     
 

 ومن
0

lim 0
h

h


  العرد المؼ ؖق هو:أٔي  1 0g 

 ب مع؆دلة المماس؆كؖ  Tعنر 

0
. 1x  

     1 1 1y g x g  

 ومنه مع؆دلة المماس  T   :4هيy  

ع مت  ق  للج  ت  وف  الت  هي ث  ت  اي 

اذ   ار صالح:  الأ سب  ش  ف 
ا  كالورث  لي ب  ق  ا  2222الطرن 
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