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 بالؖوفيــق 

 :(10ن)التمسين الٔول 

ℝالمعسفؑ و الق؆؉لة للٕػ ؖق؆ق على   𝑓نعؖبر الدالة العرديؑ   − {−1 ; و   {3 (𝐶𝑓)   تم؝يله؆ ال،ي؆ني في المع ؖوي المنعوب إلى معلم مؘع؆مر مؘإ؆نط(𝑂; 𝑖; 𝑗) 

 .  0عنر النقطؑ ذات الف؆ؾلة (𝐶𝑓)هو مم؆س للمنتني   (𝑇)و  
 

 ؉قساءة ؉ي؆نيؑ : 
 . 𝑓ػكل آرول ؓغيرات الدالة   .1

𝑓(𝑥)المع؆دلات و المتراجح؆ت الؖ؆ليؑ :   ℝةل في   .2 < 0   , 𝑓(𝑥) = 𝑓′(𝑥) و   0 > 0 . 

 . 𝑓′(0)و    , 𝑓(1)  ,  𝑓(0)   𝑓′(1)آر ؉ي؆ني؆ كل من   .3

ثم اظ ؖنؘؠ أٔبعن قيمؑ مقس؉ؑ للعردين   (𝑇)مع؆دلة لـ  أٔكؖ؈  .4 𝑓(−0,001)   و𝑓(0,001) . 

𝑓(𝑥)ؕكؘ؈ على الؼكل  :     𝑓الدالة  علما أٔن ع،؆رة    𝑏و   𝑎 العردين عين قيمتي كل من   3باظ ؖعمال الع۽ال  .5 = 𝑎 + 𝑏𝑥2−2𝑥−3 

  
 

 :  (10ن)التمسين ال؝؆ني 

I. 𝑔    ـ :   ]6, 0[دالة عرديؑ معسفؑ على ام٬؆ل؉𝑔(𝑥) = √66 (6 − 𝑥)√𝑥 . 

𝑔′(𝑥):    فٕ؆ن ]6, 0[من ام٬؆ل    𝑥؉ين أٔنه من أٔآل كل عرد بقيقي   .1 = √64 × −𝑥+2√𝑥 . 

, 0[على ام٬؆ل   ثم ػكل آرول ؓغيراته؆  𝑔ؓغير الدالة   أٔدرس إتج؆ه .2 6[ . 

II.   الؼكل المق؆؉ل  نؿف دا؂سة(𝐶 )   ؆قطسه[𝐴𝐵]   ؙبي𝐴𝐵 = 6𝑐𝑚 

  E  تخؖلف عن   ( )نقطؑ من𝐴   و𝐵 ,    و𝐻   ؑالمعقط العمودي للنقط𝐸     على المع ؖقيم(𝐴𝐵) . 

𝐴𝐻نضع    = 𝑥   ,  𝐷   ؑالمعقط العمودي للنقط𝐻    على المع ؖقيم(𝐵𝐸) . 
 

𝐻𝐷نضع   = ℎ(𝑥).  

 الممكنؑ .  𝑥عين قيم   .1

 مع الؖعليل  ؟   𝐴𝐸𝐵ط،يعؑ الم؝لؙ   م؆ ه  .2

cos  أٔبع؈   𝐴𝐵𝐸و  𝐴𝐻 ظ ؖذرام الم؝ل؝ين با .3 𝐵𝐴𝐸̂ ين أٔن ثم ؉طسيقؘين مخؖلفؘين؉    𝐴𝐸 = √6𝑥. 

sin  أٔبع؈  𝐻𝐷𝐵و  𝐴𝐵𝐸  ظ ؖذرام الم؝ل؝ين با .4 𝐴𝐵̂  ين أٔنثم ؉طسيقؘين مخؖلفؘين؉    ℎ(𝑥) = √66 (6 − 𝑥)√𝑥. 

 أٔكبر م؆ يمكن.   𝐻𝐷التي ؕكون من أٔآله؆ المع؆فؑ   𝑥اظ ؖنؘؠ قيمؑ   .5
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 : 2 ع  3مخطط بالٔعمرة يم؝ل ؓوزيع علام؆ت ؓلاميز قعم  

 

 
 
 
 

 آرول الٔحط؆ء الؼ؆؀عؑ و ؓؿتيته؆ : 

 

 
 
 

 ؓؿتيثه نوع الخط؇ٔ  الخط؇ٔ 

 
 

  
 معسف 

𝑓(𝑥 )ةلول المتراجحؑ   < هي  0

تحؒ  الواقعؑ   (𝐶𝑓)المنتني   فواؾل نقط
 ة؆مل محور الفواؾل 

 

 

𝑓′(1) معسف  = ق؎ل  ؓ  𝑓 الدالةلٔن  0
 . 1قيمؑ ةريؑ محليؑ ؾغسى عنر الف؆ؾلة 

 



 2ع3القعم                                                                             03ؓؿتيا الوظيفؑ المنزليؑ رقم  
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 الؖنقيط  الؖؿتيــــــــــــــــــــــــــــــــــــــا
 :(10ن)  التمسين الٔول

 ؉قساءة ؉ي؆نيؑ : 

 :  𝑓  ؔؼكيل آرول ؓغيرات الدالة  .1

 

 الحل ال،ي؆ني للمع؆دلات و المتراجح؆ت الؖ؆ليؑ :   .2
𝑓(𝑥 )ةلول المتراجحؑ   ✓ <  تحؒ ة؆مل محور الفواؾل الواقعؑ  (𝐶𝑓)المنتني   فواؾل نقطهي  0

.𝑥 ∈ ]−3 , −1[ ∪ ]3 , 𝑆1أٔي    ]5 = ]−3 , − 1[ ∪ ]3 , 5[ 

𝑓(𝑥)ةلول المع؆دلة   ✓ = 𝑥 مع ة؆مل محور الفواؾل .  (𝐶𝑓)هي فواؾل نقط ؓق؆طع المنتني   0 = 𝑥و    أٔ   5 = S2و منه  . 3− = {−3 ,5} 

𝑓′(𝑥)ةلول المتراجحؑ   ✓ >  : متزايرة تم؆م؆  𝑓 التي ؕكون فيه؆ الدالة   (𝐶𝑓)المنتني   فواؾل نقطهي  0
.𝑆 = ]1 , 3[ ∪ ]3 , 𝑆3و منه   ]∞+ = ]1 , 3[ ∪ ]3 , +∞[ 

3. 𝑓(1) = 𝑓(0)و    4 = 5 . 
✓ 𝑓′(1) =  .  1ؾغسى عنر الف؆ؾلة  محليؑ ق؎ل قيمؑ ةريؑ ؓ  𝑓 لدالةلٔن ا 0
✓ 𝑓′(0) = 𝛼  ؙبيα  ميل المماس(𝑇)  

,  0)ذات الٕاةراؚي؆ت    (𝑇)من المماس  𝐵 و      𝐴ن؇خٔر نقطؖين    𝛼لحع؆ب قيمؑ   ,  3)و   ( 5 عل   (3−
 التؓري؈: 

α = 5−(−3)−3 = −83. 

:(𝑇) : (𝑇)مع؆دلة للمماس   .4 𝑦 = 𝑓′(0)𝑥 + 𝑓(0). 

.𝑦 = −8 3 𝑥 + 5 
𝑓(0,001): 𝑓(−0,001)و   𝑓(−0,001)أٔبعن قيمؑ مقس؉ؑ للعردين  ؓعيين  ✓ ≈ −8 3 (−0,001) + 5 ≈ 5,002. 𝑓(0,001) ≈ −8 3 (0,001) + 5 ≈ 4,997. 
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 :  𝑏و   𝑎ؓعيين قيمتي العردين   .5
𝑓(0):  أٔن ؆بم = 𝑎      فٕ؆ن :    5 − 𝑏3 = 3𝑎أٔي         5 − 𝑏 = 15 … … . . (1). 

𝑓(1)و      = 𝑎     إذن :    4 − 𝑏4 = 4𝑎أٔي         4 − 𝑏 = 16 … … . . (2). 

𝑎بحل جملة المع؆دلؖين نجر :    = 𝑏و    1 = −12. 

   : (10ن)لتمسين ال؝؆ني ا
I.  

𝑔′(𝑥):   فٕ؆ن  ]6, 0[من ام٬؆ل    𝑥إؚ،؆ت أٔنه من أٔآل كل عرد بقيقي   .1 = √64 × −𝑥+2√𝑥 : 

 بيؙ :  ′𝑔و دالته؆ المؼ ؖقؑ   ]6, 0[ام٬؆ل  معسفؑ وق؆؉لة للٕاػ ؖق؆ق على   𝑔 الدالة  

.𝑔′(𝑥) = √66 (−√𝑥 + 12√𝑥 (6 − 𝑥)) = √66 (−√𝑥 + 6−𝑥2√𝑥) = √66 (−3𝑥+62√𝑥 ) = √64 × −𝑥+2√𝑥. 
 و هو المطلوب. 

 ثم ػكل آرول ؓغيراته؆:   𝑔ؓغير الدالة   دراظؑ  اتج؆ه .2

–)من إػ؆رة   𝑔′(𝑥)إػ؆رة   ✓ 𝑥 + 64√لٔن  (2 > 𝑥√و   0 > 0. 

 
 
, 0[متزايرة تم؆م؆ على ام٬؆ل   𝑔الدالة إذن  ✓ , 2[و مؘن؆قؿؑ تم؆م؆ على ام٬؆ل   ]2 6[. 

 :   𝑔آرول ؓغيرات الدالة  ✓

 
II.  
𝑥الممكنؑ :  𝑥قيم  .1 ∈ ]0 ,6[ 
س  لٔن  𝐸ق؆ئم ف  𝐴𝐵𝐸الم؝لؙ   .2  . (𝐶)هو قطس للدا؂سة  [AB]الوؕ
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cosنجر :   𝐴𝐵𝐸ف الم؝لؙ الق؆ئم   .3 𝐵𝐴𝐸̂ = 𝐴𝐸𝐴𝐵 = 𝐴𝐸6 

cosنجر :   𝐴𝐻𝐸ف الم؝لؙ الق؆ئم   𝐵𝐴𝐸̂ = 𝐴𝐻𝐴𝐸 = 𝑥𝐴𝐸 

إذن :  
𝐴𝐸6 = xAE     :  و منه𝐴𝐸 =  √6𝑥 . 

sin نجر :    𝐴𝐵𝐸ف الم؝لؙ الق؆ئم   .4 𝐴𝐵𝐸̂ = AEAB = √6x6. 

sin نجر :    𝐻𝐷𝐵ف الم؝لؙ الق؆ئم   𝐴𝐵𝐸̂ = HDHB = HD6−x. 

6𝑥6√إذن    = HD6−x      :  و منه𝐻𝐷 = √6𝑥  (6−𝑥)6    :  أٔيℎ(𝑥) = √66 (6 − 𝑥)√𝑥 . 

ℎ(𝑥)نلابظ أٔن  .5 = 𝑔(𝑥)  المع؆فؑ إذن بٕاظ ؖذرام الجصء الٔول نجر أٔن𝐻𝐷   من أٔآل  ؕكون أٔكبر م؆ يمكن 𝑥 = 2. 
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ؑ  أٔعض؆ء  والع؆دة  المفؗغ  الع ير  ملابظ؆ت  ؑ  بول  لامؘث؆ن  لجن  :الحؿ
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 


