
ة  ة الديمقراطِة الشعبِة الجمويرُ   الجزائرُ
 وزارة التربِة اليطنِة                                    

ُة سيق أهراس                             ة التربِة اليطنِة ليٗ ة: أبي مواجر دُنار        مدُرُ  ۴نيُ
بِة للتعلِم الثانيي                                من إعداد آستاذ: بن جاب ڮ         امتحان بكالير۶ تجرُ

َ : الشعبة       2023دورة ماي                                                          تقني ر۶ض
 د   30سا و 4المدة                    اختبار في مادة الر۶ضِات                                  

    

ن آول :    (𝟓نقاط)التمرُ

n     :7نضع من أجل كل عدد طبِعَ       5a n= +   ,  2 1b n= +   ,  13 3c n= +  . 

)و                                                   )gcd ;d p a b=   ,   ( )' gcd ;d p b c=     

بين أن:   .1 1444 7a b c+ +    إذا وفقط و إذا كانn    7مضاعف للعدد   . 

)ثم استنتج     d'و     dعين القِم الممكنة لكل من  .2 )gcd ; ;p a b c  . 

 .  cقاسما       bحتى ُكين العدد  nعين قِم العدد الطبِعَ  .3

)نعتبر المعادلة :   .4 )E....    19 8 3x y−  عددان صحِحان  .  yو   xحِث     =

)أ( بين أنه إذا كانت الثنائِة  );x y    ح٘ للمعادلة( )E    :فان 1 8x      ثم حل المعادلة( )E  . 
)ب( عين الثنائِات     );x y     حليل المعادلة( )E     : و التي تحقق( )2

2 9y x−    . 
التي تحقق :    nثم عين قِم   7علٌ   3nج(  عين بياقَ القسمة إقلِدُة للعدد      3 7n

xy    :و تحقق ( )2
2 9y x− . 

ن الثاني :    (𝟒نقاط)التمرُ

( )nu   و( )n
vِ0بــ   عددُتان معرفتان علٌ  تانمتتال 0u  ۲لع٘قتين:و    =

1

1
2

3
n n

u u+ = +
 

lnnو

n n

v
u u



+

 
=  − 

 .   . 

I.    بين أن  المتتالِة( )n
v     حسابِة أساسواln3r 0علما أن حدها آول  ثم عين قِمة   = ln3v =  . 

II.  6نضع )و نعتبر المتتالِة العدُة   = )n
w   6بــ     علٌ المعرفة

n
n v

w
e

=. 

2فان     nمن أجل كل عدد طبِعَ  برهن ۲لتراجع أنه .1

3
n n

w =. 

أحسب ام٬ميع     .2
nS   : 0التالي 1 1......n nS w w w −= + + +  .   

0nبين أن :    .3 nS u u+ استنـتج عبارة و    =
n

u    بدٗلةn  . 

 .   5علٌ    3nبياقَ القسمة اٗقلِدُة للعدد     nأ(  أدرس تبعا لقِم العدد الطبِعَ  .4

التي تحقق    nب( استنتج قِم العدد الطبِعَ           1
2023 5

3
n

u


−
. 

u

t

.
o
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ن الثالث :  التم  (𝟒نقاط)رُ

,0,1)يحتيي كِس علٌ ث٘ث كر۶ت بِضاء مرقمة بــ :   ,1,1)و أربعة كر۶ت حمراء مرقمة بـــ :   (2 و ث٘ث كر۶ت سيداء    (2,3
,1)مرقمة بـــ :    جمِع الكر۶ت متماثلة ٗ نفرق بِنوا في اللمس . .   (2,3

 كر۶ت في آن واحد  و نعتبر الحادثين التالِين :   .  3نسحب من الكِس 

 A      " الكر۶ت المسحيبة متماُزة اللين مثنى مثنى "      B  . " تات المسحيبة متماُزة الرقم مثنى مثنى  " الكرُ
)أحسب   .1 )P A    و بين أن( ) 5

12
P B =  . 

 المتغير العشيائَ الذي ُرفق بكل نتِجة سحب أصغر آرقام ام٭صل علِوا .  Xلِكن .2
47و بين أن:  Xعرف قانين احتمال المتغير العشيائَ ف  أ(           

( )
60

E X =  . 
عدد         )حِث :      Sو      T ُن ب(  أحسب ا )1 1 0X

T P e
−= −         1440)و 316)S E X= +   . 

ن ال  (𝟕نقاط):   رابعالتمرُ

I. الدالة العددُةg   ٌ2بـ :     معرفة عل
g( )

x
x

e

+
= −  

( )g
C   تعامدالمعلم  الم  إلىفي المستيي المنسيب   تمثِلوا البِان  

)و المتجانس ). ;O i j   . الشكل المقابل 
)gأحسب   )gثم حدد إشارة    −(2 )x  . بقراءة بِانِة 

 

II. الدالة العددُةf   ٌبـ :     معرفة عل( )( ) 3 3x
f x x e= − + 

( )f
C   و المتجانس تعامدالمعلم  الم  إلىفي المستيي المنسيب   تمثِلوا البِان( ). ;O i j       .)   : 1حِثcmOI

→

=  (  
) أحسب  أ(      .1 )lim

x

f x
→−   

)و فسر النتِجة بِانِا ثم أحسب   )lim
x

f x
→+

  . 

)ب(   أدرس اليضع النسبي بين المنحنى          )f
C    المستقِمو  ( )    3ذا المعادلةy =  . 

)'فان :    من   x بين أنه من أجل كل أ(      .2 ) ( )f x g x=  تها.شكل جدول تغيرا  و  fاستنتج اتجاه تغير الدالة   ثم  −

)أن   بين   ب(           )f
C   .ُقبل نقطة انعطاف ُطلب تعِين إحداثِتِوا 

)برهن أن المعادلة:    .3 ) 0f x علٌ ام٬ال     تقبل ح٘ وحِدا    = 2;+     2.82حِث 2.83  . 

)أكتب معادلة المماس     .4 )T    للمنحنى( )f
C   ثم  أنشئ  كل من  0عند( )T

     ,  ( )     و( )f
C    . 

)حتى تقبل المعادلة :    mعين قِم اليسِط الحقِقَ   .5 )f x m x=  ث٘ث حليل مختلفة .   −

)مساحة الحِز المستيي ام٭دد ۲لمنحنى  ۲Aستعمال التكامل ۲لتجزئة  العدد  أحسب   .6 )f
C   المستقِم  و ( )  

0xالذُن  معدلتِوما    و المستقِمين            xو    = =       :3.ثم بين أن
1

3
A 

= −
−

       . 
   

 

c
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 (𝟒نقاط):   ولُن آالتمر
)كِس علٌ ث٘ث كر۶ت بِضاء مرقمة بـــ : يحتيي   )و أربعة كر۶ت حمراءمرقمة بــــ :  −(2,0,2 1,0,1,2)−    . 

 .    ث٘ث كر۶ت عشيائِا و في آن واحد من الكِسا عند اللمس .نسحب  ثلة ٗ نفرق بِنواجمِع الكر۶ت متم   
 " ." الكر۶ت المسحيبة من لينين مختلفين  B" الحصيل علٌ ث٘ث كر۶ت جداء أرقاموا ميجب تماما "  Aعرف الحدثين: ن
)أحسب   .1 )P A   و( )P B   و( )P A B  .  

2نقترح اللعبة التالِة . للمشاركة ُدفع ال٘عب    .2 ( )DA   حِث(  عدد طبِعَ معطٌ وDA  ) تعني دُنار جزائري 
 و اذا سحب ث٘ث كر۶ت مختلفة اللين ُتحصل علٌ  85DAفاذا سحب ث٘ث كر۶ت من نفس اللين ُتحصل علٌ           
     15DA    و لِكنX   لمتغير العشيائَ الذي يمثل ربح أو خسارة ال٘عب بدٗلة   . 

)2كماُلَ:  ثم بين أن أمله الر۶ضِاتي معطٌ بدٗلة   Xعرف قانين احتمال المتغير العشيائَ   (أ         ) 25E X = −  . 
حتى تكين اللعبة في صالح ال٘عب علما أن :     عين قِمب (          1 3   .  

ن الثاني :    (𝟒نقاط)التمرُ

( )n
u    ٌبحدها آول    متتالِة عددُة معرفة عل

0 2u ۲لع٘قة:  و   =
1

12
3

5
n

n

u
u

+ = −
−

. 

n     .1برهن ۲لتراجع أنه من أجل كل عدد طبِعَ  .1 2
n

u . 

)بين أن   .2 )n
u . متتالِة متناقصة  تماما و استنتج أنها متقاربة 

)المتتالِة  اللعددُة نعتبر   .3 )n
v    ۲لع٘قة:    علٌ  المعرفة

  

4

3
n

n

v
u

= +
−

  ِقَ   .عدد حق  حِث   

) حتى تكين  عين قِمة        )n
v  1لِة هندسِة  أساسوامتتا

3
 .حدها آول  ُطلب تعِين   

1نضع   .4 أكتب   .   أ(    =
n

v    بدٗلةn     تج عبارة  ـاستنو
n

u    بدٗلةn     ثم أحسبlim
n

n
u

→+
  . 

ب(    أحسب الجداء التالي :                   
2 22

0 1

0 1

1 11
......

3 3 3

n

n

n

u uu
P

u u u

    + ++
=       − − −    

   . 

4حتى ُكين : )   nج(   عين قِمة العدد الطبِعَ                     1
3

729
n

P ثم تحقق أن:  (   = 2 2023 5n       . 

ن الثالث :    (𝟓نقاط)التمرُ

  A  و B     من  المستيي  المركب طتيننق  ( ); ,O u v   َٗحقتاهما معرفتين كما ُل  : A 2z i=      2و 2
A B

z z+ =  . 
2هَ   Bتحقق من أن ٗحقة النقطة    .1 4

B
z i= +   . 

1هَ   Dأ( بين أن ٗحقة النقطة  .2 i+      2علما أن
1

2

i
D A

B A

z z
e

z z


−−

=
−

    . 

 .  ABDطبِعة المثلث    استنتجب(  
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 .  ABCDثم حدد بدقة طبِعة الر۲عَ   ۲ABٗنسحاب الذي شعاعه   Dصيرة النقطة   Cعين ٗحقة النقطة  .3

 حتى ُكين العدد المركب  nعين قِم العدد الطبِعَ  .4
n

B A

D A

z z

z z

 −
 − 

 حقِقِا .   

)طبِعة ام٬ميعة  حدد     .5 )    مجميعة النقط( )M z     :من المستيي المركب التي تحقق    

           2 2MA MB MC MD MA MC+ + + =  ثم  أنشئوا .    −
 

ن الرابع :    (𝟕نقاط)التمرُ
I. نعتبر الدالة العددُةg    معرفة علٌ ام٬ال 1;− +     : بـg( ) 3 2 ln( 1)x x x= + + +   

متزاُدة تماما علٌ ام٬ال    gبين أن   .1 1;− +  . 

)بين أن المعادلة   .2 ) 0g x 0.47حِث     تقبل ح٘ وحِدا    = 0.46− )ثم استنتج إشارة      − )g x   . 
III.    الدالة العددُة لتكنf    فة علٌ ام٬ال المع 1;− +     : 1بـ

( ) 3 ln( 1)
1

f x x
x

 = − + + 
  

        ( )f
C   و المتجانس  تعامدالمعلم  الم  إلىفي المستيي المنسيب    تمثِلوا البِان( ). ;O i j       .)   : 1حِثcmOI

→

=  (  
  كل من    أحسب     .1

1

( )lim
x

f x
⎯⎯→−  

)و        )lim
x

f x
→+

 . 

 من ام٬ال    x بين أنه من أجل كل  .2 1;− +     : فان
( )

'

2

( )
( )

1

g x
f x

x
=

+
 .   fت الدالة شكل جدول تغيرا  ثم   

)أثبت أن :   .3 )2
3 2

( )
1

f




+

= −
+

)ثم استنتج حصرا لـ     )f    . 

)أكتب معادلة المماس    .4 )T   للمنحنى( )f
C   0عند  .  

المعرفة علٌ    hنعتبر الدالة   .5 1;− +  : بـــ 

   
22 2 (3 2) ln( 1)

( )
1

x x x x
h x

x

− − + + +
=

+
   

( )h
C  .تمثِلوا البِاني الشكل المقابل  

)أ( تحقق أن :               ) ( ) 2h x f x x= )ثم حدد بقراءة بِانِة إشارة     − )h x  . 
)ب( استنتج اليضع النسبي بين           )f

C     و( )T     . 

)أنشئ كل من   .6 )T     و( )f
C   . 

)حتى تقبل المعادلة :    mعين قِم اليسِط الحقِقَ   .7 )f x m=    . ح٘ن مختلفان في إشارة 

أ(   أحسب الدالة المشتقة علٌ ام٬ال .8 1;− +     : للدالة( 1) ln( 1)x x x x+ + −    . 
علٌ  fب( استنتج دالة أصلِة للدالة            1;− +    0و التي تنعدم عند  .           
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