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 د 30و سا 02 المدة:

 

 :الآتیین الموضوعین أحد یختار أن المترشح على

 الأول الموضوع
 )نقاط 06( التمرین الأول:

2020aحیث :  cو a  ،bالأعداد الطب�ع�ة  لتكن = ، 2970b 1441c و  = = . 

 .9على  cو a  ،bمن الأعداد  ن �اقي القسمة الإقلید�ة لكلّ عیّ  )1

)و bق أنّ العددین تحقّ  )2 )5a  .9ن بتردید امتوافق +

] :ق أنّ تحقّ  )3 ]2 1 9a ) للعدداستنتج �اقي القسمة الإقلید�ة ثمّ  −≡ )31
2a  9على. 

)العدد  أنّ بیّن  )4 )2
3 2 12a b c−  .9قبل القسمة على � −

 نقاط) 06التمر�ن الثاني: (

)لتكن )nu  0 لها الأوّ حدّ حساب�ة متتال�ةu أساسها و r :حیث  
2 0 4u u−   و  =

1 3 16u u+ =. 

 احسب الحدّ  )1
2u  ّ0 ، ثمّ الحدu و استنتج الأساس r للمتتال�ة ( )nu. 

) العام للمتتال�ة أنّ الحدّ بیّن  . أ  )2 )nu :4 معرّف بـــ 2nu n= +. 

) ر المتتال�ةتغیّ  تجاهبر�ر احدّد مع التّ  .ب    )nu. 

) من حدود المتتال�ة حدّ  2020أنّ العددبیّن  )3 )nu ّدا رُتبته.، محد 

0ف بــ  : رّ المع s المجموع احسب )4 1 1008
...S u u u= + + + 

نقاط) 08التمر�ن الثالث: (  

3:  بـ فة على معرّ  f الدالة العدد�ة 2
( ) 6 9 4f x x x x= − + − ، 

)و )fC  ّـ مثیل الب�اني لالتf  في المستوي المنسوب الى المعلم المتعامد المتجانس( )O; ,i j
 

.  

 .∞+و  ∞− من عند كلّ  fالة احسب نها�ة الدّ  )1

) : xعدد حق�قي ه من أجل كلّ ن أنّ بیّ  أ .) 2 ) 3( 1)( 3)f x x x′ = − )شارة إ، ثمّ ادرس − )f x′  على. 

 راتها.ل جدول تغیّ شكّ ثمّ  fر استنتج اتجاه تغیّ  ب.   

)لـ اكتب معادلة  )3 )T للمنحنى  مماسلا( )fC قطة النّ  فيA 2 التي فاصلتها. 

x  :2 عدد حق�قي تحقّق أنّه من أجل كلّ  . أ )4
( ) ( 1) ( 4)f x x x= − −.  

)المعادلة  حل في .ب    ) 0f x )استنتج نقط تقاطع  ثمّ  = )fC  .وحامل محور الفواصل 

) كلا من رسما ثمّ  f(0)احسب  )5 )T و( )fC.                                         لموضوع الأولانتهى ا 
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 الثاني الموضوع
 

 نقاط) 06التمر�ن الأول: (

)لتكن )n
u  ها الأولحدّ متتال�ة هندس�ة 

1
u حدودها موج�ة تماما حیث ، : 

3 5
2916u u× = 

 احسب الحد )1
4

u. 

 علما أنّ  )2
3

18u )أساس المتتال�ة  ، تحقق أنّ  = )n
u  3هو . 

ل الأوّ  احسب الحدّ  )3
1

u ّاكتب ع�ارة الحد العام  ، ثم
n

u بدلالة n. 

6( لاحظ أنّ:   .1458 الذي ق�مته ن رت�ة الحدّ عیّ  )4
729 3=( 

 المجموع n احسب بدلالة )5
n

S :حیث 
1 2n n

S u u u= + + +  
 

 نقاط) 06التمر�ن الثاني: (

            a وb    حیث:عددان صح�حان  [ ]2 7a ≡        ،2020b = .  

 . 7 على b لعددقلید�ة لن �اقي القسمة الإعیّ  )1

]:  أنّ  نبیّ  )2 ]2 2
1 7a b+ ≡ )  العدد استنتج أنّ  ثمّ    − )1962

2 2
8a b+  . 7 �قبل القسمة على −

2،  4 الأعدادمن  كلّ قلید�ة لـبواقي القسمة الإ نعیّ  . أ )3
3 و 4

 . 7 على 4

] : n عدد طب�عي ه من أجل كلّ ن أنّ بیّ  .ب    ]3
4 1 7

n ] : استنتج أنّ  ثمّ    ≡ ]3 1
4 4 7

n+ ≡. 

] :ن أنّ بیّ  .جـ    ]21
1 7b ≡ 

] :�حیث �كون  n ةطب�ع�د الاعدن الأعیّ ) 4 ]21
4 0 7

n
a b+ + ≡ . 

 

 نقاط) 08التمر�ن الثالث: (

3  بــ:  فة علىالمعرّ  العدد�ة الةالدّ  fنعتبر 21
( ) 2 3

3
f x x x x= + + ، 

)و  )f
C  ّالةالتمثیل الب�اني للد f في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ( ); ,O i j

 
 

 .∞+و  ∞− كل منعند  fالة الدّ  احسب نها�ة )1

)': xجل كل عدد حق�قيأه من ن أنّ بیّ  . أ )2 ) ( 3)( 1)f x x x= + )شارة إثمّ ادرس ،  + )f x′  على.  
 راتها.ل جدول تغیّ شكّ  ثمّ ،  f رتجاه تغیّ استنتج ا .ب      

 قطةالنّ  أنّ  نبیّ  )3
2

2;
3

A
− − 

 
) نعطاف للمنحنىهي نقطة ا  )f

C. 

)لـ  اكتب معادلة )4 )D  للمنحنى المماس ( )f
C في النقطة A . 

) كلا منارسم  ثمّ  f(0)احسب  )5 )D و ( )f
C.   

 
                

 انتهى الموضوع الثاني     
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 مجزأة مجموعة ل)عناصر الإجا�ة (الموضوع الأوّ  العلامة
 )نقاط 06( :01التمر�ن 

2.25 3x 0.75 1(  [ ]4 9a ≡  ،[ ]0 9b ]و  ≡ ]1 9c ≡     

)و bتحقق أنّ العددین ال) 2 1 1 )5a  . 9ن بتردید امتوافق +

1.5 

 

0.5 

 
0.5X2 

]تحقق أنّ : ال) 3 ]2 1 9a ≡− 

)للعدد   9ج �اقي القسمة الإقلید�ة على ااستنت .      )31
2a :  

         ( ) [ ]31
2 8 9a ≡ 

1.25 5x0.25 4( العدد  أنّ ن اب�ت( )2
3 2 12a b c−  9�قبل القسمة على  −

 )نقاط 06(: 02التمر�ن 

1.75 2x0.5+0.75 1( 
2

8u =  ،
0

4u = ،   2r =  

1.25 

0.5 

 
4أنّ :  ن اب�تأ)   )2 2

n
u n= + 

0r لدینا ب)  0.75 )ومنه   < )nuمتزایدة تماما 

1.5 
 

0.75 

0.75 

3( 2020nu 1008n �كافئ = =    

 1009هي الرت�ة     

1021108s نجد: ) 4 1.25 1.5 = 

 )نقاط 08(: 03التمر�ن 

1 0.5+0.5 1(    lim ( )
x

f x
→+∞

= +∞
   

 ،   lim ( )
x

f x
→−∞

= −∞   

3 

 

2x0.5 
 

1 

)أ)    )2 ) 3( 1)( 3)f x x x′ = − − 
)دراسة إشارة           )f x′  

 اتجاه التغیر وجدول التغیرات ب)    0.5+0.5

3 معادلة المماس: )3 1 1 4y x= − + 

1.5 
:  التحقق أن أ)  )4 0.5

2
( ) ( 1) ( 4)f x x x= − − 

)حل المعادلة   ب)      0.5+0.5 ) 0f x  واستنتاج نقط التقاطع =

1.5 

 

0.25 

 

 

0.75+0. 5 

 f(0)حساب  )5

       

) رسم و   )T و( )
f

C. 
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اني)عناصر الإجا�ة (الموضوع الثّ  العلامة  مجزأة مجموعة 
 )نقاط 06( :01التمر�ن 

1 1 1 (   
4

54u = 

)تحقق أنّ أساس المتتال�ة ال )2 1.25 1.25 )n
u  3هو . 

1.25 0.5+0.75  3(  
1

2u =
     

،
   

1
2(3)

n

n
u

−=
 

 

1.25 0.75+0.5 1458لدینا   )4 
n

u 7n �كافئ  =    7رتبته  و    =

1.25 1.25 5(    3 1
n

n
S = − 

 )نقاط 06(: 02التمر�ن 

  . 7 على b �اقي القسمة الإقلید�ة للعددتعیین  )1 1 1

1 
0.5 

0.5 

]أنّ :  تب�ان  )2 ]2 2
1 7a b+ ≡ −. 

): ج أنّ ااستنت  )1962
2 2

8a b+  . 7 �قبل القسمة على −

3 

2،  4بواقي القسمة الإقلید�ة لـكلّ من الأعداد تعیین أ)) 3 0.75
3و 4

 7 على 4

0.75 

0.5 

] : n أنّه من أجل كلّ عدد طب�عيتب�ان  ب)   ]3
4 1 7

n ≡   

] ج أنّ: ااستنت       ]3 1
4 4 7

n+ ≡. 

] أنّ: ب�ان    جـ)   1 ]21
1 7b ≡ 

] �حیث �كون: nالأعداد الطب�ع�ة  تعیین )4 1 1 ]21
4 0 7

n
a b+ + ≡. 

 )نقاط 08(: 03التمر�ن 

1 0.5+0.5 1(
  

lim ( )
x

f x
→+∞

= +∞
   

    ،lim ( )
x

f x
→−∞

= −∞      

3 

 

0.5x2 2(  أ ( '( ) ( 3)( 1)f x x x= + )إشارة  و  + )f x′  على.  
 

1 
 

 

1 

[متزایدة تماما على كل من المجالین  f )ب     ]; 3−∞ ]و  − [1;− +∞
 

           
] ومتناقصة تماما على المجال  ]3; 1− −

 

 جدول التغیرات   

1.5 0.5x3 
3( A هي نقطة انعطاف للمنحنى ( )f

C:  

)''حساب   )f x  ’حل المعادلة''( ) 0f x 2x( و هو= = )''اشارة   ’)− )f x. 

1 1 4(    8
3

( ) :D y x= − − 

1.5 

0.25 

0.25 

1 

5( (0) 0f =  

) رسم كلا منو  )D و ( )f
C   . 
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