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الॺʹʟʦة الॻȁʙʯة وزارة
الأولى الʸقاʟعة ثانȂʦات تʦʸॻʸॻن و أدرار لʦلایʯي الॻȁʙʯة مʗیʯȂʙي

2022 ȏمـا دورة رȂاضʻـــــــــــات : الॺɹʵة
ونʶف سـاعات أرȁع : الʗʸة الȂʙاضॻات مادة في الʮȂʙʱʯي الȜॺالʦرȂا امʲʯان

: ʥʻʻالʯال ʥʻعʦضʦʸال ʗأح ʯʳǻار أن الʙʯʸشح على
: الأوّل الʦʸضʦع

( نʶف و ȉنقا 03.5) الأول: ʥȂʙʸʯال
y′−2y= (x−3)ex...........(E) الʯفاضلॻة: الʸعادلة ʙʮʯنع

. (E) لـ حلا g : x 7−→ (ax+b)ex الʗالة تʦؒن حʯى b و a ʥʻʻقॻɿʲال ʥدیʗالع ʯʸॻɾي ʥʻع (1
. y′−2y= 0...........(E′) الʯفاضلॻة: الʸعادلة حلʦل ʥʻع (2

. (E′) الʯفاضلॻة للʸعادلة حلا f − g كان إذا Ȋوفق إذا (E) الʯفاضلॻة للʸعادلة حل f أن ʕʮأث (3
. y(0)= 4 Ȗقʲǻ ȏʘال الʲل اسʯʹʯج ʤث ، (E) الʯفاضلॻة الʸعادلة حلʦل اسʯʹʯج (4

( نʶف و ȉنقا 04.5) الʰاني: ʥȂʙʸʯال
كʸایلي: N الॻɹॻʮʠة الأعʗاد مʦʸʱعة على ʥʻʯفʙعʸال ʥʻʯʻالʯʯʸال Yn و Xn ʥؒʯل

{

Y0 = 1

Yn+1 = 3Yn +8
و

{

X0 = 5

Xn+1 = 3Xn −2

. Un = Xn −1 Ǻالॺɹارة: (Un) الʯʯʸالॻة n ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥم نعʙف (1
الأول. وحʗها أساسها ʥʻʻتع ʔلʠǻ هʹʗسॻة، (Un) الʯʯʸالॻة أن ʥʻب أ)

. Xn = 4×3n +1 : n ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥم أنه اسʯʹʯج ب)
. PGCD (Xn+1; Xn)= 1 أن: اسʯʹʯج ʤث ، 2 ʤʴقǻ PGCD (Xn+1; Xn) أن: ʥʻب (2

. 5Xn −4Yn = 21 : n ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥم أنه Ǻالʙʯاجع ʥهʙب أ) (3
. PGCD (Xn;Yn) لـ: الȜʸʸʹة ʤॻɿال ʗج ʤث ، n بʗلالة Yn ॺɸارة اسʯʹج ب)

. 7 على 3n للعʗد الإقلǻʗʻة القʸʴة بʦاقي n الॻʮʠعي العʗد ʤॻɾ ʔʴح ادرس أ) (4
. PGCD (Xn;Yn)= 7 فإن: ، n≡ 5[6] كان: إذا أنه ʥʻب ب)

. PGCD (X2021;Y2021) ʸॻɾة اسʯʹʯج ج)
( ȉنقا 04) :ʖالʰال ʥȂʙʸʯال

آن في ʥʻتʙك عʦʵائॻا ʔʲʴن خʙʷاء. كȂʙات 3 و ʙʸح كȂʙات 5 ،( nÊ 2 ) بʷॻاء كȂʙة n على وعاء ȏʦʯʲǻ
.ʗواح

.ʥȂاوʷॻب ʥʻʯȂʙك على الʦʶʲل احʸʯال ʦماه (1
اللʦن. ʛنف ʥم ʥʻʯȂʙك على الʦʶʲل احʸʯال إلى P(n) بـ ʚمʙن (2

. P(n)=
n2−n+26

(n+7)(n+8)
أن: ʕʮأث أ - أ)
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الʹʱॻʯة. ʙʴف ʤث ، lim
n→+∞

P(n) :ʔʴاح ب)
،ʥʻȂʙأخ ʥʻʯȂʙك ʔʲʴȂو یʙجعهʸا ʤث ʗواح ن آ في الʦعاء ʥم ʥʻʯȂʙك ʔʲʴǺ ʔلاع ǻقʦم ، n = 4 نʷع (3
ʕكان إذا دیʹارا 40 على یʶʲʯل ʔʲس كل ʗعȁو دیʹارا، 30 قʗره مʮلغا ʔاللاع یʗفع ʥʻʮʲʴال ʥیʘه لإجʙاء

.Ȋفق ʙʻدنان 5 على تʶʲل وȀلا اللʦن، ʛنف ʥم الʯȂʙؒان
.ʔاللاع هʘا رȁح مقʗار ʥʻʮʲس ȜǺل Ȗفʙی ȏʘال العʦʵائي ʙʻغʯʸال X ʥȜॻل

. X ʙʻغʯʸال ʤॻɾ ʥʻع أ)
الȂʙاضॻاتي. أمله ʔʴاح ʤث ، X العʦʵائي ʙʻغʯʸال احʸʯال قانʦن عʙف ب)

( ȉنقا 07) الʙاǺع: ʥȂʙʸʯال
(Cn) ʥȜॻول fn(x) =

(ln x)
n

x2
كʸایلي: ]0;+∞[ الʱʸال على الʸعʙفة الʗالة fn معʗوم، ʙʻغ ॻʮʟعي عʗد n

.
(

O; i⃗, j⃗
)

ʛانʱʯوم ʗعامʯم ʤمعل إلى الʦʴʹʸب ȏʦʯʴʸال في fn للʗالة الʰʸʸل الʲʹʸʹى
n= 1 نʷع (1

بॻانॻا. ʥʻʯʱॻʯʹال ʙʴف ʤث lim
x

>
→0

f1(x) و lim
x→+∞

f1(x) ʔʴاح أ)
تغʙʻاتها. جʗول شȜل ʤث ، f1 الʗالة ʙʻتغ اتʱاه ادرس ب)

. 1 الفاصلة ذات الʹقʠة في (C1) للʲʹʸʹى الʸʸاس معادلة ʔʯاك ج)
n= 2 نʷع (2

بॻانॻا. ʥʻʯʱॻʯʹال ʙʴف ʤث lim
x

>
→0

f2(x) و lim
x→+∞

f2(x) ʔʴاح أ)
تغʙʻاتها. جʗول شȜل ʤث ، f2 الʗالة ʙʻتغ اتʱاه ادرس ب)

. (C2) و (C1) ʥʻʻʹʲʹʸلل الʹʮʴي الʦضع اسʯʹʯج ʤث f1(x)− f2(x) الفʙق إشارة ادرس ا) (3
. (C2) و (C1) ʥʻʻʹʲʹʸال ʥم كلا أنʵئ ب)

In =

∫e

1

fn(x)dx معʗوم، ʙʻغ n ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥم نʷع (4

. I1 اسʯʹʯج ʤث F ′(x) ʔʴاح ، F(x)=
1+ ln x

x
نʷع ا)

. In+1 =−
1

e
+ (n+1)In أن: ʥʻب Ǻالʚʱʯئة، الȜʸاملة Ǻاسʯعʸال ب)

ʥیʘالل ʥʻʸॻɿʯʴʸوال (C2) و (C1) ʥʻʻʹʲʹʸالǺ الʗʲʸد ȏʦʯʴʸال ʚʻʲال مʴاحة اسʯʹʯج ʤث ، I2 ʔʴاح ج)
. x= e و x= 1 معادلʯاهʸا:

: n معʗوم ʙʻغ ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥم أنه Ǻالʙʯاجع ʥهʙب ،( (4-ب الʓʴال على اعʸʯادا ا) (5
. 1

n!
In = 1−

1

e

(

1+
1

1!
+

1

2!
+ ...+

1

n!

)

: n معʗوم ʙʻغ ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥم أنه ʥʻب ، [1; e] الʱʸال على ln x للعʗد ʙʶح Ǻاسʯعʸال ب)
0≤ In ≤ 1

lim
n→+∞

(

1+
1

1!
+

1

2!
+ ...+

1

n!

)

: الʹهاǻة اسʯʹʯج ج)
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: الhّاني الʦʸضʦع ( ȉنقا 04) الأول: ʥȂʙʸʯال
cn = 2×10n+1 و bn = 2×10n−1 ، an = 4×10n−1 الأعʗاد: نفʙض n معʗوم ʙʻغ ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥم

. 3 و 2 ، 1 :ȏاوʴت n ʤॻɾ أجل ʥم cn و bn ، an ʔʴاح (1 (I
؟ cn و an ʥدیʗالع أرقام عʗد ʦماه (2

أولي. b3 العʗد أن ʥʻب و 3 على القʸʴة ॺɿǻلان cn و an ʥدیʗالع أن ʥʻب (3
bn × cn = a2n . : n معʗوم ʙʻغ ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥم أنه ʥʻب (4

. a6 للعʗد أولॻة عʦامل جʗاء إلى تʲلॻلا اسʯʹʯج (5
PGCD(a;b)= PGCD(a;a−b) الʳاصॻة: Ǻاسʯعʸال (6

بʻʹهʸا. ʸॻɼا أولॻان cn و bn أن اسʯʹʯج ʤث ، PGCD(bn; cn)= PGCD(cn;2) أن: ʥʻب •

. b3x+ c3 y= 1...........(∗) : (x; y) ʥʻلʦهʱʸال ذات الʸعادلة Z2 في ʙʮʯنع (II
حلا. الأقل على تقʮل (∗) الʸعادلة أن بʙر (1

. (∗) للʸعادلة خاص حل لإʱǻاد c3 و b3 على إقلʗʻس خʦارزمॻة Ȗʮّʟ (2
. (∗) الʸعادلة Z2 في حل (3

( ȉنقا 05) الʰاني: ʥȂʙʸʯال
3 و ʥȂاوʙʸح ʥʻʯȂʙك على ȏʦʯʲǻ ʙآخ صʹʗوق U2 و خʙʷاء، ʥʻʯȂʙ وؕ حʙʸاء كȂʙات 3 على ȏʦʯʲǻ صʹʗوق U1

ونʷعها U1 الʗʹʶوق ʥم كȂʙة ʔʲʴǺ عʦʵائॻا نقʦم ،ʛʸاللǺ بʻʹها لانفʙق مʱʯانʴة الȂʙؒات خʙʷاء، كȂʙات
.ʗواح آن في ʥʻʯȂʙك U2 الʗʹʶوق ʥم عʦʵائॻا ʔʲʴن ʤث ، U2 الʗʹʶوق في

ʥم ʥȂاوʙʸح ʥʻʯȂʙك ʔʲس" للʲادثة: A ʚمʙالȁو " U1 الʗʹʶوق ʥم حʙʸاء كȂʙة ʔʲس" للʲادثة: R1 بـ ʚمʙن
." U2 الʗʹʶوق

. P (R1∩ A) و P(R1) ʥʻالʸʯالاح ʔʴاح (1
مʯʴقلʯان؟بʙر A و R1 الʲادثʯان هل ، P(A)=

11

75
أن: Ȗقʲت (2

؟ حʙʸاء ʕكان U1 ʥم الȁʦʲʴʸة الȂʙؒة أن مااحʸʯال حʙʸاوان، U2 ʥم ʥʻʯȁʦʲʴʸال ʥʻʯȂʙؒال أن علʸا (3
العʦʵائॻة الȁʙʱʯة ʗʻونع ، U1 الʗʹʶوق إلى حʙʸاء كȂʙة n ʃॻʷن معʗوم. ʙʻغ ॻɹॻʮʟا عʗدا n ʥȜॻل (4
كل ʗʹع ʙʻدنان 10 ʙʴʳȂو ، U2 ʥم خʙʷاء لȂʙؒة ʔʲس كل ʗʹع ʙʻدنان 5 ʔاللاع یȁʙح ʖʻح الʴاǺقة؛

. U2 الʗʹʶوق ʥم حʙʸاء لȂʙؒة ʔʲس
اللॺɹة. هʘه في ʔاللاع أرȁاح مقʗار ȏاوʴǻ ȏʘال العʦʵائي ʙʻغʯʸال X نʸʴي

. P (X =−5)=
9n+43

15(n+5)
أن: ʥʻب أ)

الȂʙاضʯʻي. أمله ʔʴاح ʤث ، X العʦʵائي ʙʻغʯʸال احʸʯال قانʦن ، n بʗلالة ،Ȋأع ب)
( ȉنقا 04) :ʖالʰال ʥȂʙʸʯال

. un =
n10

2n
كʸایلي: N

∗ على الʸعʙفة الʯʯʸالॻة (un) ʥؒʯل

ʦȜǻن: n معʗوم ʙʻغ ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥم أنه ʥهʙب (1
.

(

1+
1

n

)10

≤ 1,9 كان: إذا Ȋوفق إذا un+1 ≤ 0,95un
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. f (x)=

(

1+
1

x

)10

بـ: [1;+∞[ على الʸعʙفة f الʗالة ʙʮʯنع (2
. lim

x→+∞
f (x) ʔʴاح ʤث تعȂʙفها، مʱال على f الʗالة تغʙʻات ادرس أ)

. f (α)= 1,9 :ʖʻح [1;+∞[ الʱʸال ʥم α ʗʻوح حॻɿقي عʗد ʗجʦی أنه ʥʻب ب)
. n0−1<α< n0 :ʖʻʲǺ ، n0 الॻʮʠعي العʗد ʥʻع ج)

.
(

1+
1

n

)10

≤ 1,9 ʦȜǻن: n≥ 16 ʖʻح n ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥم أنه ʥهʙب د)
. 16 الʙتॺة ʥم ابʗʯاء (un) الʯʯʸالॻة ʙʻتغ اتʱاه ʥʻع أ) (3

. (un) للʯʯʸالॻة Ǻالʹॺʴة تʯʴʹج ماذا ب)
ʤث ، 0 ≤ un ≤ (0,95)n−16 ×u16 ʦȜǻن: n ≥ 16 Ȗقʲǻ n ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥم أنه Ǻالʙʯاجع، ʥهʙب (4

. lim
n→+∞

un اسʯʹʯج
( ȉنقا 07) الʙاǺع: ʥȂʙʸʯال

. g(x)= ex(x−1)+1 Ǻالॺɹارة: R على الʸعʙفة الʗالة g ʥؒʯل (I

تغʙّʻاتها. جʗول شȜل ʤث ، g الʗالة ʙʻتغ اتʱاه ادرس (1
. g(x)≥ 0 : x حॻɿقي عʗد كل أجل ʥم أنه اسʯʹʯج (2

. I(x)=

∫x

0

(x− t)etdt كʸایلي: R على الʸعʙفة I العʗدǻة الʗالة ʥؒʯل (I I

. I(x)= ex − (1+ x) : أن ʕʮأث Ǻالʚʱʯئة، الȜʸاملة Ǻاسʯعʸال (1
1≤ et ≤ ex ʦȜǻن: [0; x] الʱʸال ʥم t حॻɿقي عʗد كل أجل ʥم أنه ʕʮأث مʦجॺا، حॻɿॻɿا عʗدا x ʥȜॻل (2

. x2

2
≤ I(x)≤

x2ex

2
أن: اسʯʹʯج ʤث

ex ≤ et ≤ 1 ʦȜǻن: [x;0] الʱʸال ʥم t حॻɿقي عʗد كل أجل ʥم أنه ʕʮأث سالॺا، حॻɿॻɿا عʗدا x ʥȜॻل (3
. x2ex

2
≤ I(x)≤

x2

2
أن: اسʯʹʯج ʤث

lim
x→0

ex − (1+ x)

x2
=

1

2
أن: اسʯʹʯج (4







f (x)=
ex −1

x
; x ̸= 0

f (0)= 1

بـ: R على الʸعʙفة الʗالة f ʥؒʯل (I I I

(

O; i⃗, j⃗
)

ʛانʱʯوم ʗعامʯم ʤمعل إلى الʦʴʹʸب ȏʦʯʴʸال في f للʗالة الʰʸʸل الʲʹʸʹى (

C f

) ʥȜॻول
. lim

x→+∞
f (x) و lim

x→−∞
f (x) ʥم كلا ʔʴاح (1

. 0 ʗʹع f الʗالة اشʯقاق قابلॻة ادرس (2
. f الʗالة تغʙʻات اسʯʹʯج ʤث ، f ′(x) ʔʴاح (3

. 0 الفاصلة ذات الʹقʠة ʗʹع للʲʹʸʹى (T) الʸʸاس معادلة ʥʻع (4
. (

C f

) والʲʹʸʹى (T) الʸʸاس ʤارس (5

4 ʥم 4 الʰانيصفʲة الʦʸضʦع إنʯهـــى

https://www.dzexams.com

