
 ية الجزائرية الديمقراطية الشعبيةر الجمهو 
گٚغ ثڍًڇذڱغ ڍڤلاڭغ ٞٯڱڀ                                                           حژڤگغ ٞڈٿح۸ڶ ڔُڕٖق گٚصڱغ                                       ڔٖڭ  ثلمٟؾــڤڥ: ثڍلحڍلغ ٶڏڤړ ؼي

ثٙٞڱغ:   ٞح 3ثڍـڕــٖع:                                                                                                                                       2025/  2024ثڍٟښغ ثڍٖ
 إختبار الفصل الثالث في مادة الرياضيات

 اختر أحد الموضوعين التاليين 
 المــوضوع الأوّل

يــن الأول:  (𝟎𝟒 نقاط)التمر
 𝑼𝟏ڣ𝑼𝟐   :٦ښٖڣڂحڗ ڔؾڕحقلاڗ َڱن𝑼𝟏  ڂٙحړ 6ڭُؾڤڬ ٶۺګ گٚحػ ؼُڕڑ ثلا گٚحػ  4ڭُؾڤڬ ٶۺګ    𝑼𝟐ڣ 1،1،1،1،2،2 چ  چ

ڂٙحړ  .2،2، 1،1 ؼُڕڑ ثلأ
گٚغ ڣثَٖع ٶ٣ڤثئڱح. ٶ٣ٙڤثئڱح ٦ښٖڣځ قږ ڙسحظ ڔښڢ چ  ژٓؾح

زٚغ. (1 ؾڕحڋ ثلمښڕ٘وغ ڍڡ٘ڞ ثڍؾي عٚ ثلَإ  ٢ډڑ شج

ڂٚږ  (2 گٚغ ؼُڕڑ ثڍ  .1أَٟظ ثَؾڕحڋ سحظ چ

ڂٚږ  (3 گٚغ ثلمسحڤزغ ؼُڕڑ ثڍ  .𝑼𝟏ڍ٧ښٖڣځ ڔح ڟڤ ثَؾڕحڋ أڗ ؼڈڤڗ ڔڜ ث 1إٗث ڇحژـ ثڍڈ

وٙحٵ. گٚؾَڗ ٶۺګ ثڍؾڤث۸ڶ ٕڣڗ ث  ژيٷڑ ڔُؾڤڥ ثڍ٧ښٖڣڂَڗ فڶ ٦ښٖڣځ ڣثَٖ قږ ڙسحظ چ
ڂٚږ. (1 گٚؾَڗ ڔڜ ژٿ٠ ثڍ  ڔحڟڤ إَؾڕحڋ سحظ چ

گٚؾَڗ ثلمسحڤزؾَڗ . 𝑿ڙٷؾيڇ ثلمؾٻَڇ ثڍٷ٣ڤثئڵ  (2 ڂٙمي ثڍڈ پٚڄ ذډڑ سحشغ ڔيڕڤٵ   ثڍ٘ڬ ڭ

 ثلمڕڈښغ. 𝑿أ( ڔح ؈ڶ ڂڱږ ثلمؾٻَڇ ثڍٷ٣ڤثئڵ 

ّٚٽ ڂح گٚحٿآي  𝑿 ژڤڗ إَؾڕحڋ ثلمؾٻَڇ ثڍٷ٣ڤثئڵد( ٶ  .قږ أَٟظ أڔڏڢ ثڍ
يــن الثانــي:  (𝟎𝟓 نقاط)التمر

پٚغ ٶۺګ ثلمجحڋ  𝒇. (𝒋 ،𝒊،𝑶)ثلمٟؾڤڬ ڔڛٟڤد إ۸ګ ثلمٷڏږ ثلمؾٷحڔٖ ڣ ثلمؾيحڙ٠  (1 𝟑𝟖]ثڍٖثڍغ ثلمٷ  ; +∞[  

𝒇(𝒙)                   ذـ: = 𝟖𝒙−𝟑𝟐𝒙+𝟏. (𝑪𝒇) ثلمٟؾڃڱږ ٗڣ ثلمٷحٕڍغ  (∆)ح ثڍشڱحڙڵ ڣؼڕلڱڏڡ𝒚 = 𝒙 .چڕح ڟڤ ڔشَڗ فڶ ثڍ٣ډڑ إٔژحڞ 
 ، ٢𝒇ډڑ وٖڣڋ ؽٻَڇثػ ثڍٖثڍغ  -أ

𝒙ثٞؾڛؾٌ أژّڢ ڔڜ أوڑ  ∈ [𝟑𝟖  ; 𝟎پإڗ:   ]∞+ ≤ 𝒇(𝒙) < 𝟒 

ڗ ثڍٷٖٕڭڜ ثلحڃڱڃڱَڗ  -د َّ 𝜶)َڱن:  𝜷ڣ 𝜶ٶ > 𝜷)ثلمٷحٕڍغ  ، َۺڶ𝒇(𝒙) = 𝒙 

𝒚ثڍ٘ڬ ڔٷحٕڍؾڢ (∆)ثلمٟؾڃڱږ ڣ  (𝑪𝒇)ثٞؾڛؾٌ پح٦ڏ؞ي ژڃٯ؞ي ؼڃحٮٸ ڣ  = 𝒙 ڗ ذڱحژڱح ڣ٪ٷڱغ َّ  (∆)ڣ (𝑪𝒇)قږ ٶ

پؾَڗ ٶۺګ (𝒗𝒏)ڣ (𝒖𝒏)ڙٷؾيڇ ثلمؾؾحڍڱؾَڗ  (2 ّٚ }ذـ:   𝑵ثلمٷ 𝒖𝟎 = 𝟏𝒖𝒏+𝟏 = 𝒇(𝒖𝒏)      ڣ{ 𝒗𝟎 = 𝟓𝒗𝒏+𝟏 = 𝒇(𝒗𝒏) 

ڂٙغ ثلإوحذغ قږّ ڔلڑ ٶۺګ  -أ ٙ ثڍٿڤث٦ڑ ثلحٖڣٕ : أٶٖ ثڙ٣حء ثڍ٣ډڑ ٶۺګ ڣ   𝒖𝟑ڣ  𝒖𝟎  ،𝒖𝟏،𝒖𝟐َحڔڑ ڔُڤ

 𝒗𝟐ڣ 𝒗𝟎  ،𝒗𝟏 ڣ ثلحٖڣٕ : 

دٙ ڇڑ ڔڜ ثلمؾؾحڍڱؾَڗ :  -د  . (𝒗𝒏)ڣ  (𝒖𝒏)ْڕّڜ ثؼيحڞ ؽٻَڇ ڣ ؼڃح

𝟏؛   𝒏أقصـ ذحڍًڇثوٸ أژّڢ ڔڜ أوڑ ڇڑ ٶٖٕ ٮشڱ۫ڶ  -أ (3 ≤ 𝒖𝒏 < 𝟑ڣ    𝟑 < 𝒗𝒏 ≤ 𝟓 . 

 .(𝒗𝒏)ڣ  (𝒖𝒏)ڗ ثؼيحڞ ؽٻَڇ ڇڑ ڔڜ ثلمؾؾحڍڱؾَڗ ٶَّ  -ػ

𝒗𝒏+𝟏 ؛     𝒏أقصـ أژّڢ ڔڜ أوڑ ڇڑ ٶٖٕ ٮشڱ۫ڶ  -أ (4 − 𝒖𝒏+𝟏 = 𝟏𝟒(𝟐𝒗𝒏 + 𝟏)(𝟐𝒖𝒏 + 𝟏) × (𝒗𝒏 − 𝒖𝒏) 

𝒏  : 𝟎ڣثٞؾڛؾٌ أژّڢ ڔڜ أوڑ ڇڑ ٶٖٕ ٮشڱ۫ڶ  < 𝒗𝒏+𝟏 − 𝒖𝒏+𝟏 < 𝟐𝟑 (𝒗𝒏 − 𝒖𝒏) 

 

 4ڔڜ  ٦1ٿُغ 
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ڗ أژّڢ ڔڜ أوڑ ڇڑ ٶٖٕ ٮشڱ۫ڶ  -ػ َّ 𝟎                  ؛  𝒏ذ < 𝒗𝒏 − 𝒖𝒏 < 𝟒 (𝟐𝟑)𝒏
 

𝐥𝐢𝐦ثٞؾڛؾٌ أڗ -وـ 𝒗𝒏 − 𝒖𝒏  ڣ ثٞؾڛؾٌ ثڍښێحڭغ ثلم٣ًڇچغ ڍڏڕؾؾحڍڱؾَڗ (𝒖𝒏)  ڣ(𝒗𝒏). 
 

 (𝟎𝟒نقاط )التمـرين الثالث:
ڃغ  𝑰(. 𝒋 ،𝒊،𝑶ٷڏږ ثلمؾٷحڔٖ ڣ ثلمؾيحڙ٠ )ثلمٟؾڤڬ ڔڛٟڤد إ۸ګ ثلم 𝒛𝑰ثڍښڃٯغ ٗثػ ثڍلَا = 𝟏. 

1) 𝑨  ،𝑩  ڃؾحڟڕح ٶۺګ ثڍًڇؼڲظ 𝒛𝑨ژڃٯؾحڗ ڔڜ ثلمٟؾڤڬ لَا = 𝟏 − 𝟐𝒊  ڣ𝒛𝑩 = −𝟐 + 𝟐𝒊 ٚع  . [𝑨𝑩]ٗثػ ثڍڃٯٚ (𝑪). ثڍٖثئ

ڗ  َّ ڃغ ثڍښڃٯغ  𝒛𝝎ٶ عٚ  𝝎لَا ٜ ثڍٖثئ چٚ ڟٚح.(𝑪) ڔ ڗ ژ٧ڀ ڂٯ َّ  ڣ ٶ

2) 𝑫   ڃغ 𝒛𝑫ثڍښڃٯغ ٗثػ ثلَا = 𝟑+𝟗𝒊𝟒+𝟐𝒊أچؾظ . 𝒛𝑫  ڗ أڗ َّ  . (𝑪)ژڃٯغ ڔڜ  𝑫ٶۺګ ثڍ٣ډڑ ثلجيڇڬ قږ ذ

3)  𝑬  ژڃٯغ ڔڜ(𝑪)   :َڱن(𝝎𝑰⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ; 𝝎𝑬⃗⃗⃗⃗⃗⃗⃗) = 𝝅𝟒. 

ڗ ٮڤگڏغ  َّ 𝒛𝑬ٶ + 𝒛𝑬ڣ ٶڕٖع ڍڢ. ثٞؾڛؾٌ أڗ   𝟏𝟐 = 𝟓√𝟐−𝟐𝟒 + 𝟓√𝟐𝟒 𝒊. 

4) 𝑹  پٚڄ ذډڑ ژڃٯغ ثڍؾُڤگڑ ڃژێح  𝑴ثڍښڃٯڵ ثڍ٘ڬ ڭ ڃژێح  ′𝑴ثڍښڃٯغ  𝒛ڔڜ ثلمٟؾڤڬ لَا ′𝒛َڱن:  ′𝒛لَا + 𝟏𝟐 = 𝒆𝒊𝝅𝟒(𝒛 + 𝟏𝟐) . 

ڗ ٮشڱٷغ ثڍؾُڤگڑ  -أ َّ ڞٚ ثلمڕَڈع. 𝑹ٶ  ڔُٖٕث ٶښح٦

عٙ ثڍښڃٯغ  -ب ڃغ  𝑭ڔح ؈ڶ ٦ڤ 𝒛𝑭ٗثػ ثڍلَا =  . 𝑹ذحڍؾُڤگڑ  𝟐

 
يــن الرابع  نقاط(7: ) التمر

  𝒇  پغ ٶۺګ ّٚ 𝒇(𝒙)ذـ :   ℝثڍٖثڍغ ثڍٷٖٕڭغ ثلمٷ = 𝒙 − 𝒆 + 𝐥𝐧 (𝟏 + 𝟐𝒆−𝟐(𝒙−𝒆)). 
 (𝑪𝒇)   ؼڕلڱڏڡح ثڍشڱحڙڵ فڶ ثلمٟؾڤڬ ثلمڛٟڤد إ۸ګ ثلمٷڏږ ثلمؾٷحڔٖ ڣ ثلمؾيحڙ٠(𝒋 ،𝒊،𝑶.). 

𝒇(𝒙)؛  𝒙ؼُڃڄ أڗ ڔڜ أوڑ ڇڑ ٶٖٕ َڃڱڃڵ  -أ (1 = −𝒙 + 𝒆 + 𝐥𝐧 (𝟐 + 𝒆𝟐(𝒙−𝒆)) 

 .  𝐥𝐢𝐦 𝒇(𝒙)  ،𝐥𝐢𝐦 𝒇(𝒙)أَٟظ  -ػ

 قږ ٢ډڑ وٖڣڋ ؽٻَڇثڴێح . 𝒇إٔٝٙ ثؼيحڞ ؽٻَڇ ثڍٖثڍغ  -وـ
زَٙڗ   (𝑪𝒇)ذَڗ أڗ ثلمښُؠى  -أ (2 𝒚ڔٷحٕڍژێڕح.  (′𝑫)ڣ (𝑫)ڭڃشڑ ڔٟؾڃڱڕَڗ ڔڃح = 𝒙 − 𝒆  ڣ𝒚 = −𝒙 + 𝒍𝒏𝟐 + 𝒆  ٖٶښ  ٶۺګ ثڍًڇؼڲظ. ∞−ڣ ٶښٖ  ∞+

زَٙڗ  ذحڍڛٟشغ ڍڏڕٟؾڃڱڕَڗ  (𝑪𝒇)إٔٝٙ ڣ٪ٷڱغ -أ  .(′𝑫)ڣ  (𝑫)ثلمڃح

𝒙ٗڣ ثلمٷحٕڍغ  (∆)ذَڗ أڗ ثلمٟؾڃڱږ  -وـ = 𝟏𝟐 𝒍𝒏𝟐 + 𝒆  ڍڏڕښُؠى ٚ ٙ ؼښحٲ  .(𝑪𝒇)ڟڤ ڔُڤ

 .(𝑪𝒇)ڣ  (′𝑫)،  (𝑫)،  (∆)أڙ٨آئ  (3

4) 𝒏  ٶٖٕ ٮشڱ۫ڶ ٺَڇ ڔٷٖڣړ ؛𝑰 = ∫ [𝒇(𝒙) − (𝒙 − 𝒆)]𝒅𝒙𝒍𝒏√𝟑+𝒆𝒍𝒏√𝟐+𝒆 ڣ𝑰𝒏 = ∫ 𝐥𝐧(𝟏 + 𝑿𝒏) 𝒅𝒙𝟏𝟎 . 

ٚ ڟښٖٞڱح ثڍٷٖٕ  -أ  . 𝑰𝟏ڣثَٟظ ثڍٷٖٕ  𝑰پٟ

ڗ أڗّ:   -د َّ 𝟎ذ ≤ 𝑰𝒏 ≤ 𝒍𝒏𝟐 . 
ڗ ثؼيحڞ ؽٻَڇ ثلمؾؾحڍڱغ  َّ زٙغ. (𝑰𝒏)وـ ٶ  قږ ثٞؾڛؾٌ أڶّێح ڔؾڃح

𝐥𝐧 (𝟏ذحٞؾٷڕحڋ :  (5 + 𝑿) ≤ 𝑿  ڔڜ أوڑ ڇڑ𝑿  𝟎[ڔڜ; +∞[ . 

𝟎ثٞؾڛؾٌ أڗ:   -أ ≤ 𝑰 + 𝑰𝟏 ≤ ∫ 𝟐𝒆−𝟐(𝒙−𝒆)𝒅𝒙 − 𝟏 + 𝒍𝒏𝟒𝒍𝒏√𝟑+𝒆𝒍𝒏√𝟐+𝒆. 

ثٚ  ڍڏٷٖٕ . -د 𝑰 أٶٰ  ٧َ + 𝑰𝟏 
 انتهى الموضوع الاول                  4من 2صفحة                                        
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عٙ ڔحڬ قحژڤگغ ٞڈٿح۸ڶ ڔُڕٖ ٞٯڱڀ                      گٚصڱغ ٕڣ گٙح ثڍؾي  2025ثڔؾُحڗ ثڍشډحڍڤ

 الموضـــــوع الثـانـــي
يــن الأولّ : )   (    نقاط 04التمر

ڂٚږ  4ڭُؾڤڬ ٦ښٖڣځ ٶۺګ  (1 ثٚء قلاقغ ڔښێح ؼُڕڑ ثڍ ثٚػ ٫ْ ڂٚږ  1چ ڂٚڕَڗ  2ڣ ڣثَٖع ؼُڕڑ ثڍ ثٚڣگڜ ؼُڕلاڗ ثڍ ؼَٚڗ َڕ ،  -1ڣ  0ڣ چ
ځٚ ذڱښێح ٶښٖ ثڍڏڕ٠. ثٚػ ڔؾڕحقڏغ ڣ لا ژٿ  ڇڑ ثڍڈ

وٙحٵ.   ؼَٚڗ ٶۺګ ثڍؾڤث۸ڶ ذحلإ  ڙسحظ ڔڜ ثڍ٧ښٖڣځ ٶ٣ڤثئڱح چ
ڂٙڕڛێڕح ٞحڍ -أ ؼَٚڗ وٖثء   ظ ؼڕحڔح.ڔح إَؾڕحڋ ثلح٧ڤڋ ٶۺګ چ

ثٚء فڶ ثڍسحظ ثڍلحڙڵ.  -د عٚ َڕ  ڔح إَؾڕحڋ ثلح٧ڤڋ ٶۺګ چ

ثٚء ذـ  (2 ثٚػ ثلحڕ ڂٚږ  𝒏ژڃڤړ ثلآڗ ذحٞؿشٖثڋ ثڍڈ عٚ ذڱ٫حء ؼُڕڑ ثڍ 𝒏َڱن:  2چ > ؼَٚڗ ٶۺګ  𝟏 ڣ ڙسحظ ڔڜ ثڍ٧ښٖڣځ ٶ٣ڤثئڱح چ
وٙحٵ.  ثڍؾڤث۸ڶ ڣ ٕڣڗ إ

ڂٚڕَڗ ثلمس 𝑿ڍڱڈڜ  پٚڄ ذډڑ ٶڕڏڱغ سحظ ڔيڕڤٵ ثڍ ؼَٚڗ.ثلمؾٻَڇ ثڍٷ٣ڤثئڵ ثڍ٘ڬ ڭ  جڏَڗ ٶۺګ ثڍڈ
ڗ ڂڱږ ثلمؾٻَڇ ثڍٷ٣ڤثئڵ  -أ َّ ّٚٽ ڂحژڤڗ إَؾڕحڍڢ. 𝑿ٶ  قږ ٶ

گٚح٪ڱحؽڵ   -ب ڗ أڗ ثلأڔڑ ثڍ َّ 𝑬(𝑿)ذ = 𝟒𝒏𝟐+𝟐𝟐𝒏+𝟑𝟎(𝒏+𝟑)(𝒏+𝟒). 

 
يــن پغ ٶۺګ  (𝒖𝒏) ( نقاط04الثانــي:)  التمر ّٚ 𝒖𝟎ذـ:  𝑵ثلمؾؾحڍڱغ ثڍٷٖٕڭغ ثلمٷ = −𝟏   ،𝒖𝟏 = 𝒖𝒏+𝟐ڣ   𝟏𝟐 = 𝒖𝒏+𝟏 − 𝟏𝟒 𝒖𝒏. 

 ڍڲٟـ َٟحذڱغ ڣ ڍڲٟـ ڟښٖٞڱغ. (𝒖𝒏)قږ ؼُڃڄ أڗ  𝟐أَٟظ  (1

𝒏   ،𝒗𝒏ژ٫ٸ ڔڜ أوڑ ڇڑ ٶٖٕ ٮشڱ۫ڶ  (2 = 𝒖𝒏+𝟏 − 𝟏𝟐 𝒖𝒏. 

ڗ أڗ ثلمؾؾحڍڱغ  َّ عٙ  (𝒗𝒏)ذ ڟح ثلأڣّڋ قږ ثٞؾڛؾٌ ٶشح ّٖ  .𝒏ڍغ  ذٖلا 𝒏ڟښٖٞڱغ ڭٯڏظ ؽٷڱَڗ أٞحٞڡح ڣ َ
𝒏  ،𝒘𝒏ژ٫ٸ ڔڜ أوڑ ڇڑ ٶٖٕ ٮشڱ۫ڶ  (3 = 𝒖𝒏𝒗𝒏. 

ڗ أڗ ثلمؾؾحڍڱغ  َّ عٙ  (𝒘𝒏)ذ  .𝒏ذٖلاڍغ  𝒏َٟحذڱغ ڭٯڏظ ؽٷڱَڗ أٞحٞڡح ڣ َٖڟح ثلأڣڋ قږ ثٞؾڛؾٌ ٶشح
ڟٚڜ أژّڢ ڔڜ أوڑ ڇڑ ٶٖٕ ٮشڱ۫ڶ  –أ  (4 𝒏  ،𝒖𝒏ذ = 𝟐𝒏−𝟏𝟐𝒏 . 

𝑺𝒏ژ٫ٸ : -د = 𝒖𝟎 + 𝒖𝟏 + ⋯ + 𝒖𝒏  ڟٚڜ أڗ ڔڜ أوڑ ڇڑ ٶٖٕ ٮشڱ۫ڶ 𝒏  ،𝑺𝒏، ذ = 𝟐 − 𝟐𝒏+𝟑𝟐𝒏. 

 .𝐥𝐢𝐦 𝒖𝒏أَٟظ   -وـ
 

يــن الثالث : )    (   نقاط05التمر
چٚشغ  (1 𝒛𝟐) ؛𝒛، ثلمٷحٕڍغ ٗثػ ثلمجڡڤڋ  𝑪َڑ فڶ ڔيڕڤٶغ ثلأٶٖثٕ ثلم + 𝟐𝒛 + 𝟒)(𝒛𝟐 − 𝟐√𝟑𝒛 + 𝟒) = 𝟎 

چٚ (2 ڃحڴێح ٶۺګ ثڍًڇؼڲظ :   𝑫ڣ  𝑨 ،𝑩 ،𝑪 ( .𝒗⃗⃗⃗ ،𝒖⃗⃗⃗ ،𝒐ظ ڔڛٟڤد إ۸ګ ثلمٷڏږ ثلمؾٷحڔٖ ڣ ثلمؾيحڙ٠ )ثلمٟؾڤڬ ثلم  ژڃٰ ڔڜ ثلمٟؾڤڬ لَا

 𝒛𝑨 = √𝟑 + 𝒊  ،𝒛𝑩 = √𝟑 − 𝒊   ،𝒛𝑪 = −𝟏 − 𝒊√𝟑  ڣ𝒛𝑫 = −𝟏 + 𝒊√𝟑 . 
 لأ٥آي.ٶۺګ ثڍ٣ډڑ ث 𝒛𝑫ڣ 𝒛𝑨 ،𝒛𝑩 ،𝒛𝑪أچؾظ چلا ڔڜ  .أ

 ڔؾٷحڔٖثڗ. (𝑩𝑫) ڣ (𝑨𝑪)، قږ ثٞؾڛؾٌ أڗ ثلمٟؾڃڱڕَڗ   𝒛𝑫−𝒛𝑩𝒛𝑨−𝒛𝑪ؼُڃڄ أڗ:   .د
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3) 𝒛𝒏  چٚظ ثڍ٘ڬ ٮڤگڏؾڢ 𝟐𝝅𝟑ڣ  𝟏𝟐𝒏ثڍٷٖٕ ثلم 𝒏  :ٶڕٖع ڍڢ َڱن𝒏 .ٶٖٕ ٮشڱ۫ڶ 

 𝒍𝒏  : چٚظ ثلمٷٚٽ ذـ 𝒍𝒏ثڍٷٖٕ ثلم = 𝒛𝑫 × 𝒛𝒏. 

 ٶۺګ ثڍ٣ډڑ ثلجيڇڬ. 𝒍𝟎  ،𝒍𝟏أچؾظ چلا ڔڜ  .أ

پغ ڔڜ أوڑ ڇڑ ٶٖٕ ٮشڱ۫ڶ  (𝒖𝒏) .د ّٚ 𝒖𝒏چڕح ڭۺڶ:  𝒏ثلمؾؾحڍڱغ ثلمٷ = |𝒍𝒏| . 

ڟح ثلأڣّڋ.  (𝒖𝒏)أقصـ أڗ ثلمؾؾحڍڱغ  - ّٖ  ڟښٖٞڱغ ڭٯڏظ ؽٷڱَڗ أٞحٞڡح ڣ َ

-  𝑴𝟎  ،𝑴𝟏  ،...  ، 𝑴𝒏  ثلأٶٖثٕ ث ٙ چٚشغ ٦ڤ  ٶۺګ ثڍًڇؼڲظ. 𝒍𝟎   ،𝒍𝟏 ،𝒍𝟐  ،... ،𝒍𝒏لم

𝑺𝒏َڱن:   𝑺𝒏، ثلمجڕڤٵ  𝒏أَٟظ ، ذٖلاڍغ  - = ‖𝑶𝑴𝟎⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ‖ + ‖𝑶𝑴𝟏⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ‖  + ⋯ + ‖𝑶𝑴𝒏⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗‖. 

 .  𝐥𝐢𝐦𝑺𝒏أَٟظ  -

 
 نقاط (  07التمــريــن الرابــع : ) 

پغ ٶۺګ 𝒈ڍؾڈڜ ثڍٖثڍغ    ّٚ 𝒈(𝒙)ڭۺڶ:  چڕح  ℝثلمٷ = −𝟒𝒆𝟐𝒙 + 𝟏𝟕𝒆𝒙 − 𝟒. 

ڗ أژّڢ ڔڜ أوڑ ڇڑ ٶٖٕ َڃڱڃڵ  َّ 𝒈(𝒙)؛  𝒙ذ = −𝟒(𝒆𝒙 − 𝟒)(𝒆𝒙 − عٙ  (𝟏𝟒  .ℝٶۺګ  𝒈(𝒙)قږ ثٞؾڛؾٌ ث٢ح
پغ ٶۺګ  𝒇ڍؾڈڜ ثڍٖثڍغ    ّٚ 𝒇(𝒙)ذـ :   ∗ℝثلمٷ = (𝟒𝒙+𝟗)𝒆𝒙−𝟒𝒙𝟗(𝟏−𝒆𝒙)  ڣ ڍڱڈڜ (𝑪𝒇) ڱڏڡح ثڍشڱحڙڵ فڶ ثلمٟؾڤڬ ثلمڛٟڤد إ۸ګ ثلمٷڏږ ثلمؾٷحڔٖ ؼڕل

 (.𝒋 ،𝒊،𝑶ڣ ثلمؾيحڙ٠  )

ڗ أژّڢ ڔڜ أوڑ ڇڑ ٶٖٕ َڃڱڃڵ ٺَڇ ڔٷٖڣړ  (1 َّ 𝒙   ،𝒇(𝒙)ذ = − 𝟒𝟗 𝒙 + 𝒆𝒙𝟏−𝒆𝒙. 

ڗ ثڍٷٖٕڭڜ ثلحڃڱڃڱَڗ  (2 َّ 𝒇(𝒙)؛  𝒙ذُڱن ڔڜ أوڑ ڇڑ ٶٖٕ َڃڱڃڵ ٺَڇ ڔٷٖڣړ  𝒃ڣ 𝒂ٶ = 𝒂𝒙 + 𝒃 + 𝟏𝟏−𝒆𝒙 . 

گٚٿڡح. 𝒇أَٟظ ڶێحڭحػ ثڍٖثڍغ  (3 ثٚٽ ڔيحلاػ ڔيڕڤٶغ ؽٷ  ٶښٖ أٮ

ڗ أژّڢ ڔڜ أوڑ ڇڑ ٶٖٕ َڃڱڃڵ ٺَڇ ڔٷٖڣړ  -أ (4 َّ 𝒇′(𝒙)؛  𝒙ذ = 𝒈(𝒙)𝟗 (𝟏−𝒆𝒙)𝟐 . 

 قږ ٢ډڑ وٖڣڋ ؽٻَڇثڴێح. 𝒇ثٞؾڛؾٌ ثؼيحڞ ؽٻَڇ ثڍٖثڍغ  -د

ڗ أژّڢ ڔڜ أوڑ ڇڑ ٶٖٕ َڃڱڃڵ ٺَڇ ڔٷڤړ  (5 َّ 𝒇(−𝒙)  ؛ 𝒙ذ = −𝟏 − 𝒇(𝒙)ڔحٗث ؽٟؾڛؾٌ؟. 

ڗ أڗّ  -أ (6 َّ زٙحڗ ڍڏڕښُؠى  (𝟐∆)ڣ  (𝟏∆)ذ 𝒚ڣڔٷحٕڍؾَڗ ڍڡڕح ٶۺګ ثڍًڇؼڲظ  (𝑪𝒇)ڔٟؾڃڱڕحڗ ڔڃح = − 𝟒𝟗 𝒙 − 𝒚  ڣ 𝟏 = − 𝟒𝟗 𝒙. 

 ( .𝟐∆( ڣ )𝟏∆ذحڍڛٟشغ ڍډڑ ڔڜ ) (𝑪𝒇)إٔٝٙ ڣ٪ٷڱغ -د

 .(𝑪𝒇)(  ڣ 𝟐∆(  ڣ)𝟏∆) أڙ٨آئ (7

عٙ َڏڤڋ ثلمٷحٕڍغ  𝒎ژحڂ٤ ذڱحژڱح َٟظ ڂڱږ ثڍڤٞڱٰ ثلحڃڱڃڵ  (8 𝒆𝒙𝟏−𝒆𝒙ٶٖٕ ڣ إ٢ح = 𝒎 . 

ڗ ڔٟحَغ ثلحَڈ -أ (9 َّ 𝒙( ثلمٟڃڱڕَڗ ثڍ٘ڭڜ ڔٷحٕڍژێڕح 𝟐∆ڣ ) (𝑪𝒇)ثلمحٖٕ ذحلمښُؠى  𝑨(𝝀)ٶ = −𝒍𝒏𝟒 ڣ𝒙 = 𝝀   ڔٸ𝝀 < −𝒍𝒏𝟒. 

 . 𝒍𝒊𝒎𝑨(𝝀)أَٟظ  -ػ
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بية لولاية سطيف  ية التر  مدير
ية                                                                                           ع ت  3: المستوى  سكفالي محمد:  ثانو

                                                                                      2024/2025السنة الدراسية: 

ياضيات الأولفصل الالاختبار  في مادة الر  

 نقاط( 4)لتمرين الأول : 

ڂٚږ  (1 گٚغ ؼُڕڑ ثڍ  .1ثَؾڕحڋ سحظ چ

        
         

1 2

1 2

1 2

1 1 1

1 2 1 1 7
1 1

2 3 2 2 12
U U

P P U P U

P U P P U P

   

      
 

ڂٚږ  (2 گٚغ ثلمسحڤزغ ؼُڕڑ ثڍ ڔح ڟڤ ثَؾڕحڋ أڗ  1إٗث ڇحژـ ثڍڈ
 .𝑼𝟏ؼڈڤڗ ڔڜ ثڍ٧ښٖڣځ 

      
  

    
  

1

1

11

1

1

1

1 2 12 4

6 7 71

U

P U
P U

P

P U P

P




   

 

 ُؾڤڥ ثڍ٧ښٖڣڂَڗ فڶ ٦ښٖڣځ ڣثَٖ ژيٷڑ ڔ

ڂٚږ. گٚؾَڗ ڔڜ ژٿ٠ ثڍ إَؾڕحڋ سحظ چ 
2 2

6 4

2

10

7

15

A A
P A

A


  

 ثلمڕڈښغ. 𝑿ڂڱږ ثلمؾٻَڇ ثڍٷ٣ڤثئڵ  (1

2X  ڂٚږ ؼَٚڗ ؼُڕلاڗ ثڍ  1فڶ َحڍغ سحظ چ
3X ڂٙڕحڗ ڔٓؾڏٿحڗ ؼَٚڗ ؼُڕلاڗ   فڶ َحڍغ سحظ چ
4X  ڂٚږ ؼَٚڗ ؼُڕلاڗ ثڍ  2فڶ َحڍغ سحظ چ

 𝑿 د( ڂحژڤڗ إَؾڕحڋ ثلمؾٻَڇ ثڍٷ٣ڤثئڵ

 
2

6

2

10

1
2

3

A
P X

A
   ، 

2

4

2

10

2
4

15

A
P X

A
   

 
1 1

6 4

2

10

2 8
3

15

A A
P X

A

 
   

4 3 2 ix 
2

15
 

8

15
 

1

3
  iP X x 

گٚحٿآي ثلاڔڑ  ثڍ  14

5
E X  
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يــن الثانــي:  (𝟎𝟓 نقاط)التمر

    𝒇(𝒙) = 𝟖𝒙−𝟑𝟐𝒙+𝟏. 

 ، ٢𝒇ډڑ وٖڣڋ ؽٻَڇثػ ثڍٖثڍغ  -أ

lim ( ) 4
x

f x


   ، 
 2

14
0

2 1
f x

x
 


 

   

𝒙ثٞؾڛؾٌ أژّڢ ڔڜ أوڑ  ∈ [𝟑𝟖  ;  پإڗ: ]∞+

  𝟎 ≤ 𝒇(𝒙) < 𝟒 

متزايدة تماما  علىfبما ان 
3

,
8

   
و  

3
0

8
f
   
 

  ، 

lim ( ) 4
x

f x


 :فان 3
, 0;4

8
f
       

 

ڗ ثڍٷٖٕڭڜ ثلحڃڱڃڱَڗ  -د َّ   𝜷ڣ 𝜶ٶ

𝜶)َڱن:  > 𝜷) َۺڶ ثلمٷحٕڍغ ،𝒇(𝒙) = 𝒙 

8 3

2 1

x
x

x





ڔٷښحڞ: 

22 7 3
0

2 1

x x

x

  



 

3ڔٷښحڞ:    ڣ
1

2
  

ڟڕح َۺڶ ثلمٷحٕڍغ :  (∆)ڣثلمٟؾڃڱږ  (𝑪𝒇)پح٦ڏ؞ي ژڃٯ؞ي ؼڃحٮٸ  𝒇(𝒙) = 𝒙  3أڬ  ڣ
1

2
  

ڗ ذڱحژڱح ڣ٪ٷڱغ  َّ  (∆)ڣ (𝑪𝒇)ٶ

 3  1

2
 

3

8
 x 

 fC

 ؼُـ
  

 

 fC

 ڭڃٯٸ
  

 fC

 پڤځ 
  

 

 fC

 ڭڃٯٸ
  

 fC 
 ؼُـ 

  

ثڍڤ٪ٸ 
ثڍڛٟ؝ي 

ذَڗ
 fC 

ڣ   

پؾَڗ ٶۺګ (𝒗𝒏)ڣ (𝒖𝒏)ڙٷؾيڇ ثلمؾؾحڍڱؾَڗ  (1 ّٚ   𝑵ثلمٷ

}ذـ:  𝒖𝟎 = 𝟏𝒖𝒏+𝟏 = 𝒇(𝒖𝒏)      ڣ{ 𝒗𝟎 = 𝟓𝒗𝒏+𝟏 = 𝒇(𝒗𝒏) 

ڂٙغ ثلإوحذغ قږّ ڔلڑ ٶۺګ َحڔڑ  -أ أٶٖ ثڙ٣حء ثڍ٣ډڑ ٶۺګ ڣ
ٙ ثڍٿڤث٦ڑ ثلحٖڣٕ :    𝒖𝟑ڣ  𝒖𝟎  ،𝒖𝟏،𝒖𝟐ڔُڤ

 𝒗𝟐ڣ 𝒗𝟎  ،𝒗𝟏 ڣ ثلحٖڣٕ : 

 ٦01ٿُغ
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زٙغ   (𝒖𝒏)ڗ َٓڕّ ثڍؾ زٙغ. (𝒗𝒏) ڣ ڔًڈثڭٖع ڣڔؾڃح  ڔؾښحڂ٧غ ڣڔؾڃح

 ؛   𝒏أقصـ ذحڍًڇثوٸ أژّڢ ڔڜ أوڑ ڇڑ ٶٖٕ ٮشڱ۫ڶ  -أ (2

ٟمي ثلخح٦ڱغ ڙ nP1 3`̀ nu      

التحقق من صحة  0P1 لدينا 1 3 ومنه
01 3u 

اذن 0P  محققة  
نفرض صحة   nPمن اجلn صحة  كيفي و نثبت 1nP  

1لدينا:  3nu  بما انf متزايدة تماما 

فان      1 3nf f u f 

1أي  

5
1 3

3
nu    ومنه 1nP صحڱُغ 

1جل كل عدد طبيعي :اذن من ا 3nu  
گٚڃغ ژشَڗ ثڗ: 𝟑 ذښٿ٠ ثڍٯ < 𝒗𝒏 ≤ 𝟓 

 . (𝒖𝒏) غثؼيحڞ ؽٻَڇ ثلمؾؾحڍڱ -د

ڍٖڭښح ٶۺګ ثلمجحڋ 1;3   fC پڤځ   :أڬ( ) 0f x x 
1ذڕح ثڗ  3nu :پحڗ ( ) 0n nf u u 

1أڬ  0n nu u    ڣڔښڢ nu ڔًڈثڭٖع 
 .(𝒗𝒏)   غثؼيحڞ ؽٻَڇ ثلمؾؾحڍڱ

ڍٖڭښح ٶۺګ ثلمجحڋ 3;5   fCؼُـ   :أڬ( ) 0f x x 
3ذڕح ثڗ  5nv  :پحڗ ( ) 0n nf v v 

أڬ 
1 0n nv v    ڣڔښڢ nvڔؾښحڂ٧غ 

 ؛    𝒏أقصـ أژّڢ ڔڜ أوڑ ڇڑ ٶٖٕ ٮشڱ۫ڶ  -أ (3

    1 1

14

2 1 2 1
n n n n

n n

v u v u
v u

   
 

  

  

    

1 1

8 3 8 3

2 1 2 1

14 14

2 1 2 1

14

2 1 2 1

n n
n n

n n

n n

n n

n n

n n

v u
v u

v u

v u

v u

v u
v u

 

 
  

 



 

 
 
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𝟎:  هحٞؾڛؾث < 𝒗𝒏+𝟏 − 𝒖𝒏+𝟏 < 𝟐𝟑 (𝒗𝒏 − 𝒖𝒏) 

ڍٖڭښح 
3 5

1 3

n

n

v

u


 

3ڣڔښڢ    3 5 1n nv u    

0 ڣڔښڢ: n nv u 

ڬٚ ڍٖڭښح ڔڜ وڡغ ثْ
1 3

3 5

n

n

u

v


 

ڣڔښڢ   
3 2 1 7

7 2 1 11

n

n

u

v

 
  

 

ومنه:  21 2 1 2 1 77n nv u   

ومنه:
  

14 14 14

77 2 1 2 1 21n nv u 
  

ومنه: 
    14 2

2 1 2 1 3

n n

n n

n n

v u
v u

v u




 
0nلان   nv u 

𝟎 اذن: < 𝒗𝒏+𝟏 − 𝒖𝒏+𝟏 < 𝟐𝟑 (𝒗𝒏 − 𝒖𝒏) 

𝟎 ژشَڗ ثڗ:  < 𝒗𝒏 − 𝒖𝒏 < 𝟒(𝟐𝟑)𝒏
   

𝟎ڍٖڭښح:  < 𝒗𝒏+𝟏 − 𝒖𝒏+𝟏 < 𝟐𝟑 (𝒗𝒏 − 𝒖𝒏) 

 

10 v u  0 01

2 2

2

3

0

v u

v u



  1 1

2

3
v u

 1 1

2
0

3
n n n nv u v u  











بالضرب طرافا لطرف 

نجد: 0 0

2
0

3

n

n nv u v u
   
 

  

2أي:
0 4

3

n

n nv u
   
 

  

𝐥𝐢𝐦𝒗𝒏 حه ثٞؾڛؾ − 𝒖𝒏  
2

0 lim lim 4
3

n

n n
n n

v u
 

   
 

 

limومنه  0n n
n

v u


  

 .(𝒗𝒏)ڣ  (𝒖𝒏) ثٞؾڛؾٌ ثڍښێحڭغ ثلم٣ًڇچغ ڍڏڕؾؾحڍڱؾَڗ  
1lim limn n

n n
u u l 

  

8ومنه: 3

2 1

l
l

l





معناه  

22 7 3
0

2 1

l l

l

  



 

3lأي    1او

2
l   1مرفوض لان 3nu  

limومنه  3n
n

u


اذنlim lim 3n n
n n

v u
 

  
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   نقاط(  4: ) الثالثالتمرين  

ڗ  َّ ڃغ ثڍښڃٯغ  𝒛𝝎ٶ عٚ  𝝎لَا ٜ ثڍٖثئ چٚ  (𝑪) ڔ

1

2 2

A B
w

Z Z
Z

 
  

ڟٚح.  ژ٧ڀ ڂٯ
3 4 5

2 2 2

AB
Z i

r
 

   

1) 𝑫   ڃغ 𝒛𝑫ثڍښڃٯغ ٗثػ ثلَا = 𝟑+𝟗𝒊𝟒+𝟐𝒊 . 

 ٶۺګ ثڍ٣ډڑ ثلجيڇڬ  𝒛𝑫 أچؾظ

  
  
3 9 4 23 9 3 3

4 2 4 2 4 2 2 2
D

i ii
Z i

i i i

 
   

  
 

ڗ أڗ   َّ . (𝑪)ژڃٯغ ڔڜ  𝑫ذ
3 5

2
2 2wD

wD Z i r     

ڣڔښڢ: D C 

2)  𝑬  ژڃٯغ ڔڜ(𝑪)   :َڱن(𝝎𝑰⃗⃗⃗⃗  ⃗; 𝝎𝑬⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ) = 𝝅𝟒. 

𝒛𝑬ٮڤگڏغ  + 𝟏𝟐  

1 1 5

2 2 2
E E E wZ Z Z Z wE

        
 

 

𝝎𝑰⃗⃗⃗⃗) .ثڍٷڕٖع: ڍٖڭښح  ⃗; 𝝎𝑬⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ) = 𝝅𝟒 

     ; arg arg arg

1 1
arg arg 1

2 2

1 3 1
arg arg arg 0

2 2 2 4

E w
E w I w

I w

E

E E

Z Z
wI wE Z Z Z Z

Z Z

Z

Z Z 

 
      

                
      

                
     

 

𝒛𝑬ثٞؾڛؾٌ أڗ   = 𝟓√𝟐−𝟐𝟒 + 𝟓√𝟐𝟒 𝒊. 

1 5 5 2 5 2
cos sin

2 2 4 4 4 4
EZ i i

       
 

 

5 2 2 5 2

4 4
EZ i


  

′𝒛ثڍؾُڤگڑ ثڍښڃٯڵ   (3 + 𝟏𝟐 = 𝒆𝒊𝝅𝟒(𝒛 + 𝟏𝟐) . 

4ڔٷښحڞ
i

M w

M w

Z Z
e

Z Z


  


ثڬ ;
4

wM wM

wM wM


 

  

 

ڞٜ ثڍښڃٯغ 𝑹ٮشڱٷغ ثڍؾُڤگڑ  چٚ ثٙڗ ڔ ثٛڣگؾڢ  wٕڣ ڣ  
4


. 

عٙ ثڍښڃٯغ  ڃغ  ٦𝑭ڤ 𝒛𝑭ٗثػ ثڍلَا =  . 𝑹ذحڍؾُڤگڑ  𝟐

4
1 1

2
2 2

i

Z e

      
 

4أڬ: 
5 1

2 2

i

EZ e Z



    
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يــن الرابع: )   نقاط(7التمر
 :ڃڄ أڗ ؾُثڍ -أ  2

( ) ln 2
x e

f x x e e
    

  

 

 

 

     
     

2

2

2 2

2 2

2 2

( ) ln 1 2

2 2
ln 1 ln

ln 2 ln

ln 2 2 2 ln 2

x e

x e

x e x e

x e x e

x e x e

f x x e e

e
x e x e

e e

x e e e

x e e x e x e e

 



 

 

 

   

                

    

          

 

 .  𝐥𝐢𝐦 𝒇(𝒙)  ،𝐥𝐢𝐦 𝒇(𝒙) َٟحد

  2
lim ( ) lim ln 1 2

x e

x x
f x x e e

 

 
      

  2
lim ( ) lim ln 2

x e

x x
f x x e e



 
       

 وٖڣڋ ؽٻَڇثڴێح . ڣ  𝒇ثؼيحڞ ؽٻَڇ ثڍٖثڍغ  -وـ

  
 

 

 

 

2

2 2

2 2

( ) ln 2

2 2
( ) 1

2 2

x e

x e x e

x e x e

f x x e e

e e
f x

e e



 

 

    

    
 

 

 المقام موجبإشارة المشتقة من إشارة البسط لان 

لدينا 2
2 0

x e
e

   معناه
ln 2

2
x e  

lnثڍٖثڍغ ڔؾښحڂ٧غ ؼڕحڔح ٶۺګ 2
;

2
e

    
ڣڔًڈثڭٖع ؼڕحڔح ٶۺګ   

ln 2
;

2
e

    
 

دٙ (𝑪𝒇)ذَڗ أڗ ثلمښُؠى  -أ    (𝑫)ڭڃشڑ ڔٟؾڃڱږ ڔڃح

𝒚.ڔٷحٕڍؾڢ = 𝒙 − 𝒆  ٖٶښ+∞. 

    2
lim ( ) lim ln 1 2 0

x e

x x
f x x e e

 

 
     

دٙ  (𝑪𝒇)ذَڗ أڗ ثلمښُؠى  -د   (′𝑫)ڭڃشڑ ڔٟؾڃڱږ ڔڃح

𝒚 ڔٷحٕڍؾڢ. = −𝒙 + 𝒍𝒏𝟐 + 𝒆 ٶڜ−∞ 

 
  2

lim ( ) ln 2

lim ln 2 ln 2 0

x

x e

x

f x x e

e







   

    
 

زَٙڗ   (𝑪𝒇)ڣ٪ٷڱغ  .(′𝑫)ڣ  (𝑫)ذحڍڛٟشغ ڍڏڕٟؾڃڱڕَڗ ثلمڃح

    2
( ) ln 1 2

x e
f x x e e

     

عٙ ژٖٝٙ ث٢ح 2
1 2 1

x e
e
   

   2 2
1 2 1 2 0

x e x e
e e
        ڣڔښڢ fC پڤځ(𝑫) 
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    
   

2

2 2

( ) ln 2 ln 2 ln 2

ln 2 ln 2 ln 1 ln 1
2 2

x e

x e x e

f x x e e

e e



 

       

   
            

   

 

عٙ  ژٖٝٙ إ٢ح
 2

1 1
2

x e
e



  

 2

0
2

x e
e



ڣڔښڢ    fC پڤځ(𝑫′) 

𝒙ٗڣ ثلمٷحٕڍغ  (∆)ذَڗ أڗ  -وـ = 𝟏𝟐 𝒍𝒏𝟐 + 𝒆 ُڍـڟڤ ڔ ٚ ٙ ؼښحٲ  .(𝑪𝒇) ڤ

1ڍٖڭښح  xڔڜ ثوڑ ڇڑ 
2 ln 2

2
e x

      
  

 

  
  

 

 

 

  
  

2 n 2

22ln 2

2

2ln 2

2

2

2

2

(ln 2 2 ) ln 2 ln 1 2

ln 2 ln 1 2

ln 2 ln 1 2

ln 2 ln 1
2

2
ln 2 ln

2

ln 2 ln 2 ln 2

ln 2 ( )

l e x

x e

x e

x e

x e

x e

x e

f e x e x e

e x e e

e
e x

e

e
e x

e
e x

e x e

e x e f x

  













      

    

 
      

 
 

      
 
 

      
 

     

    

 

 (𝑪𝒇)ڣ  (′𝑫)،  (𝑫)،  (∆)أڙ٨آئ 

𝑰؛ ؼٿَٟڇ ثڍٷٖٕ = ∫ [𝒇(𝒙) − (𝒙 − 𝒆)]𝒅𝒙𝒍𝒏√𝟑+𝒆𝒍𝒏√𝟐+𝒆  

ٙ ذَڗ Iثڍٷٖٕ  ڭڕلڑ ڔٟحَغ ثلحَڈ ثلمح٧ڤ fCڣ ثلمٟؾڃڱږ D  ڣ

ln 2x e   ،ln 3x e  

ئٜغ𝑰𝟏َٟحد ثڍٷٖٕ   ذحٞؾٷڕحڋ ثڍؾډحڔڑ ذحڍؾي

   

 

1 1
1

1 0
0 0

1
1

0

0

ln 1 ln 1
1

1
ln 2 1 ln 2 ln( 1)

1

2ln 2 1 ln 4 1

x
I x dx x x dx

x

dx x x
x

       

      


   

 

 

ڗ أڗّ:   َّ 𝟎ذ ≤ 𝑰𝒏 ≤ 𝒍𝒏𝟐 
0ٖڭښح:  ڍ 1x   : 0ڣڔښڢ 1n

x   :1ڔٷښحڞ 1 2n
x   :ڔٷښحڞ

 0 ln 1 ln 2nx   :ڔٷښحڞ

   
1 1

0 0

0 ln 1 ln 2n
x dx dx     :0ڣڔښڢ ln 2nI  

10 ڍٖڭښح:  nIثؼيحڞ ؽٻَڇ ثلمؾؾحڍڱغ 1n n
x x

   :ڣڔښڢ

   10 ln 1 ln 1 ln(2)n nx x    :ڔٷښحڞ 
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   
1 1

1

0 0

ln 1 ln 1n n
x dx x dx

     :معناه
1n nI I  أي

1 0n nI I     ومنهnIمتناقصة 

 متقاربةمتناقصة ومحدودة من الأسفل فهي  nIبما ان 

𝐥𝐧 (𝟏ٞؾٷڕحڋ : ا + 𝑿) ≤ 𝑿أڗ: لاٞؾڛؾحه 

 𝟎 ≤ 𝑰 + 𝑰𝟏 ≤ ∫ 𝟐𝒆−𝟐(𝒙−𝒆)𝒅𝒙 − 𝟏 + 𝒍𝒏𝟒𝒍𝒏√𝟑+𝒆𝒍𝒏√𝟐+𝒆 

لدينا:   
ln 3

2

ln 2

ln 1 2

e
x e

e

I e dx


 



   و 2
2 0

x e
e
  

بوضع  2
2

x e
X e

  :نجد    2 2
ln 1 2 2

x e x e
e e
     

ومنه:      
ln 3 ln 3

2 2

ln 2 ln 2

ln 1 2 2

e e
x e x e

e e

e dx e dx

 
   

 

   

بما ان   2
ln 1 2 0

x e
e
 نفا 

ln 3
2

ln 2

0 2

e
x e

e

I e dx


 



   

معناه:  
ln 3

2

1

ln 2

0 ln 4 1 2 ln 4 1

e
x e

e

I I e dx


 



       

الحصر 
ln 3

2

1

ln 2

0 2 ln 4 1

e
x e

e

I I e dx


 



     

معناه:   ln 3
2

1
ln 2

0 ln 4 1
e

x e

e
I I e

 


        

1معناه:

1
0 ln 4 1

6
I I     :1معناه

5
0 ln 4

6
I I


    
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 الموضوع الثاني: 

يــن الأولّ : )    نقاط    ( 04التمر

ڂٙڕڛێڕح ٞحڍظ -أ ؼَٚڗ وٖثء   ؼڕحڔح. ڔح إَؾڕحڋ ثلح٧ڤڋ ٶۺګ چ

  2

1 4 2 2

6 9
P A

 
  

ثٚء فڶ ثڍسحظ ثڍلحڙڵ.  -د عٚ َڕ  ڔح إَؾڕحڋ ثلح٧ڤڋ ٶۺګ چ

 
2

2

4 2 2 1

6 3
P B

 
  

ثٚء ذـ  (1 ثٚػ ثلحڕ عٚ ذڱ٫حء ؼُڕڑ. 𝒏ژڃڤړ ثلآڗ ذحٞؿشٖثڋ ثڍڈ ڂٚڕَڗ  𝑿 چ پٚڄ ذډڑ ٶڕڏڱغ سحظ ڔيڕڤٵ ثڍ  ڭ

ڗ ڂڱږ ثلمؾٻَڇ ثڍٷ٣ڤثئڵ  -أ َّ   𝑿ٶ

2X   ڂٚږ ؼَٚڗ ؼُڕلاڗ ثڍ  1فڶ َحڍغ سحظ چ

3X  ڂٚږ عٚ ؼُڕڑ ثڍ ڂٚږ  1فڶ َحڍغ سحظ چ عٚ ؼُڕڑ ثڍ  2ڣ چ
4X  ڂٚږ ؼَٚڗ ؼُڕلاڗ ثڍ  2فڶ َحڍغ سحظ چ

ّٚٽ ڂحژڤڗ إَؾڕحڍڢ.   ٶ

  
2

3

2

4

6
( 2)

4 3n

A
P X

A n n

  
 

  

 
  

1 1

3 1

2

4

6 12
( 3)

4 3

n

n

nA A
P X

A n n





 
  

 
 

 
  

2

1

2

4

1
( 3)

4 3

n

n

n nA
P X

A n n






  

 
 

4  3  2  ix  

 
  

1

4 3

n n

n n


 

  
 

  
6 1

4 3

n

n n


 

    
6

4 3n n 
  ( )iP X x  

ڗ أڗ ثلأڔ َّ گٚح٪ڱحؽڵ  ذ ڑ ثڍ
  

24 22 30
( )

4 3

n n
E X

n n

 


 
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ڔښڢو nv  1ڟښٖٞڱغ أٞحٞڡح

2
q  

ٖڟح ثلأڣڋ:  0ڣَ

1 1
1

2 2
v    

عٙ                 .𝒏ذٖلاڍغ   𝒗𝒏ٶشح
1

2
n n

v  

𝒏  ،𝒘𝒏ژ٫ٸ ڔڜ أوڑ ڇڑ ٶٖٕ ٮشڱ۫ڶ  (1 = 𝒖𝒏𝒗𝒏. 

ڗ أڗ ثلمؾؾحڍڱغ  َّ  َٟحذڱغ  (𝒘𝒏)ذ

1
1

1

1 1

2 2
1 1 1

2 2 2

2 2

n n n
n n

n

n
n n n

n
n

n

v u u
u v

w
v

v v v

u
w

v







   

   

 

 nw 2أٞحٞڡح َٟحذڱغr  0: ڣ َٖڟح ثلأڣڋ
0

0

1
u

w
v

   

عٙ   ٶشح nw  ذٖلاڍغ𝒏.                  2 1nw n  

𝒖𝒏، ژشَڗ ثڗ:  أ (2 = 𝟐𝒏−𝟏𝟐𝒏 . 

nڍٖڭښح
n

n

u
w

v
   ڣڔښڢn n nu v w ثٗڗ

2 1

2
n n

n
u


 

𝑺𝒏ژ٫ٸ : -د = 𝒖𝟎 + 𝒖𝟏 + ⋯+ 𝒖𝒏  ، 

𝑺𝒏، ڗ ثڗ: ژشَ = 𝟐 − 𝟐𝒏+𝟑𝟐𝒏. 

0 1 2 3n ns u u u u u       

0 0 1 1 2 2 3 3n n ns w v w v w v w v w v      

0 0 1 1 2 2 3 3

0 0 1 0 2 1 3 2 1

1 1 1 1 1 1

1 1

n n n

n n n

s w v w v w v w v w v
q q q q q q

s w v w v w v w v w v
q q



     

     

 

0 0 1 1 2 2 3 3n n ns w v w v w v w v w v      

0 0 0 1 2 1

1 1

1
1

2 122 2 2
1 2

1
2

4 2 1 2 3
2 4 2

2 2 2

n n n n n

n

n n n

n n n n

s s w v rv rv rv rv w v
q q

n
s s

n n
s

       

   
     

 
 

 
      

 

 .𝐥𝐢𝐦 𝒖𝒏أَٟظ   -وـ

2 1
lim lim 0

2
n nx x

n
u

 


  
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يــن پٚغ  (𝒖𝒏) نقاط (04الثانــي:)  التمر 𝒖𝟎ذـ: ڔٷ = −𝟏   ،𝒖𝟏 = 𝟏𝟐  

𝒖𝒏+𝟐ڣ   = 𝒖𝒏+𝟏 − 𝟏𝟒 𝒖𝒏. 

𝒖𝟐  :2أَٟظ  (3

1 1 3

2 4 4
u    (𝒖𝒏) غ.ڍڲٟـ َٟحذڱغ ڣ ڍڲٟـ ڟښٖٞڱ 

ذڕح ثڗ  
0 2 12u u u  پحڗ ثلمؾؾحڍڱغ ڍڲٟـ َٟحذڱغ 

ذڕح ثڗ 2

0 2 1u u u پحڗ ثلمؾؾحڍڱغ ڍڲٟـ ڟښٖٞڱغ 

𝒏   ،𝒗𝒏ژ٫ٸ ڔڜ أوڑ ڇڑ ٶٖٕ ٮشڱ۫ڶ  (4 = 𝒖𝒏+𝟏 − 𝟏𝟐 𝒖𝒏. 

ڗ أڗ ژش َّ (𝒗𝒏)  ڟح ثلأڣّڋ ّٖ  ڟښٖٞڱغ ڭٯڏظ ؽٷڱَڗ أٞحٞڡح ڣ َ

1 2 1 1 1

1 1

1 1 1

2 4 2

1 1 1 1 1

2 4 2 2 2

n n n n n n

n n n n n

v u u u u u

u u u u v

    

 

    

      
 
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   نقاط(  5: ) الثالثالتمرين 
𝒛𝟐) ؛𝒛، ثلمٷحٕڍغ ٗثػ ثلمجڡڤڋ  𝑪َڑ فڶ  (1 + 𝟐𝒛 + 𝟒)(𝒛𝟐 − 𝟐√𝟑𝒛 + 𝟒) = 𝟎 

2ڔٷښحڞ: 2 3 4 0z z     2ثڣ 2 4 0z z   

ڣڔښڢ 
1 4                           ڣ

2 12   

1ثٗڗ  

2

3

3

z i

z i

  


 
3ڣ             

2

1 3

1 3

z i

z i

   


  
 𝑨 ،𝑩 ،𝑪  ڣ𝑫   : ڃحڴێح ٶۺګ ثڍًڇؼڲظ  ژڃٰ ڔڜ ثلمٟؾڤڬ لَا

 𝒛𝑨 = √𝟑 + 𝒊  ،𝒛𝑩 = √𝟑 − 𝒊   ،𝒛𝑪 = −𝟏 − 𝒊√𝟑  ڣ𝒛𝑫 = −𝟏 + 𝒊√𝟑 . 
 ٶۺګ ثڍ٣ډڑ ثلأ٥آي. 𝒛𝑫ڣ 𝒛𝑨 ،𝒛𝑩 ،𝒛𝑪أچؾظ چلا ڔڜ  .أ

2Az .د   ڣ

3
cos

2

1
sin

2









 

ڣڔښڢ   arg 2
6

Az k
   

62ڣڔښڢ:  .ه
i

Az e



 

Bڍٖڭښح:  .ٕ Az z2ڣڔښڢA Bz z     ڣ

   arg arg 2
6

B Az z k
     62ثٗڗ

i

Bz e




 

گٚڃغ ژيٖ:   .ڝ ذښٿ٠ ثڍٯ
2

32
i

Cz e




 ڣ
2

32
i

Dz e



  

 ،  𝒛𝑫−𝒛𝑩𝒛𝑨−𝒛𝑪ؼُڃڄ أڗ:   .ڣ

ٛ. 1

1

D B

A C

z z i
i

z z i

  
 

 
 

 ڔؾٷحڔٖثڗ. (𝑩𝑫) ڣ (𝑨𝑪)ثٞؾڛؾٌ أڗ ثلمٟؾڃڱڕَڗ   .ٍ

   ; arg arg 2
2

D B

A C

z z
CA BD i k

z z

 
 

     
 

   BD AC 

1) 𝒛𝒏  چٚظ ثڍ٘ڬ ٮڤگڏؾڢ 𝟐𝝅𝟑ڣ  𝟏𝟐𝒏ثڍٷٖٕ ثلم 𝒏  ٶڕٖع ڍڢ𝒍𝒏 چٚظ ثڍٷٖٕ ثلم
ٽٚ ذـ :   𝒍𝒏ثلمٷ = 𝒛𝑫 × 𝒛𝒏. 

 ٶۺګ ثڍ٣ډڑ ثلجيڇڬ. 𝒍𝟎  ،𝒍𝟏أچؾظ چلا ڔڜ  .أ

2

3
1

2

i n

n n
z e



 

2

03
0 0

1
2 1 3

2

i
i

l e e i



     

2 2

3 3
1 1

1 1 3
2

2 2 2

i i

l e e i

  
    

پغ ثلمؾؾحڍ .أ ّٚ 𝒖𝒏چڕح ڭۺڶ: ڱغ ثلمٷ = |𝒍𝒏| . 

 ڟښٖٞڱغ   (𝒖𝒏)أقصـ أڗ ثلمؾؾحڍڱغ 
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0.25 
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0.5 
 
 
 
 
 
 
 

2 2

3 3
1 2

2
2 2

i n i

n n n n
u l e e

 

    

 nuغ أٞحٞڡح ڟښٖٞڱ
1

2
q   ڟح ثلأڣّڋ ّٖ 0ڣ َ 2u . 

 َڱن:  𝑺𝒏، ثلمجڕڤٵ  𝒏أَٟظ ، ذٖلاڍغ 

 𝑺𝒏 = ‖𝑶𝑴𝟎⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗‖ + ‖𝑶𝑴𝟏⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗‖  + ⋯ + ‖𝑶𝑴𝒏⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ‖. 

0 1 2

1

1

....

1
1

122 4 1
1 2

1
2

n n

n

n

s u u u u





    

     
 

 

 .  𝐥𝐢𝐦𝑺𝒏أَٟظ  -

lim 4n
n

S


 

يــن الرابع: ) ا پغ ٶۺګ 𝒈 نقاط(7لتمر ّٚ  چڕح ڭۺڶ:  ℝثلمٷ

 𝒈(𝒙) = −𝟒𝒆𝟐𝒙 + 𝟏𝟕𝒆𝒙 − 𝟒. 

ڗ أڗّ  َّ   ذ

𝒈(𝒙)؛   = −𝟒(𝒆𝒙 − 𝟒)(𝒆𝒙 − 𝟏𝟒)  

عٙ    .ℝٶۺګ  𝒈(𝒙)ثٞؾڛؾٌ ث٢ح

  𝒇  پغ ٶۺګ ّٚ 𝒇(𝒙)ذـ :   ∗ℝثلمٷ = (𝟒𝒙+𝟗)𝒆𝒙−𝟒𝒙𝟗(𝟏−𝒆𝒙)   

ڗ  َّ  ، 𝒙أژّڢ ڔڜ أوڑ ڇڑ ٶٖٕ َڃڱڃڵ ٺَڇ ڔٷٖڣړ ذ

  𝒇(𝒙) = − 𝟒𝟗 𝒙 + 𝒆𝒙𝟏−𝒆𝒙. 
ڗ ثڍٷٖٕڭڜ ثلحڃڱڃڱَڗ  (4 َّ ؛  𝒙ذُڱن ڔڜ أوڑ ڇڑ  𝒃ڣ 𝒂ٶ 𝒇(𝒙) = −𝟒𝟗 𝒙 − 𝟏 + 𝟏𝟏−𝒆𝒙 . 

  𝒇أَٟظ ڶێحڭحػ ثڍٖثڍغ  (5

lim ( )
x

f x


 ,         ، 

 lim ( )
x

f x


  

0

lim ( )
x

f x


  

0

lim ( )
x

f x


  
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𝒇′(𝒙)؛ نبين أنّ         (1 = 𝒈(𝒙)𝟗 (𝟏−𝒆𝒙)𝟐 . 

 إشارة المشتق

  𝒇ة اتجاه تغير الدال
كلا المجالين الدالة متناقصة تماما على ; ln 4 ، ln 4; 

كلا  المجالين ومتزايدة تماما على   ln 4;0  ، 0; ln 4 

 شكل جدول تغيراتها. 

ڗ أڗّ  (2 َّ 𝒇(−𝒙)  :    ذ = −𝟏 − 𝒇(𝒙). 

𝒇(−𝒙) ڔٷښحڞ: + 𝒇(𝒙) = −𝟏 

ؿښحه:  ث  1ثلٞا
0;

2
w

 
 
 

ٚ ڍـ  ٜ ؼښحٲ چٚ  (𝑪𝒇)ڔ

ڗ أڗّ  -أ (3 َّ زٙحڗ ڍڏڕښُؠى  (𝟐∆)ڣ  (𝟏∆)ذ  (𝑪𝒇)ڔٟؾڃڱڕحڗ ڔڃح
𝒚 ڣڔٷحٕڍؾَڗ ڍڡڕح ٶۺګ ثڍًڇؼڲظ = − 𝟒𝟗 𝒙 − 𝒚  ڣ 𝟏 = − 𝟒𝟗 𝒙. 

4
lim ( ) lim 0

9 1

x

xx x

e
f x x

e 

      
 

4 1
lim ( ) 1 lim 0

9 1 xx x
f x x

e 

       
 

 ( 𝟏∆) ذحڍڛٟشغ ڋ (𝑪𝒇)إٔٝٙ ڣ٪ٷڱغ -د
4 1

( ) 1
9 1 x

f x x
e

      
 

  0   x 

 fCؼُـ 

 1 

  fC  پڤځ  

 1 

ثڍڤ٪ٸ ثڍڛٟ؝ي 
ذَڗ fC  ڣ

 1 

 𝟐∆ ذحڍڛٟشغ ڋ (𝑪𝒇)إٔٝٙ ڣ٪ٷڱغ 

4
( )

9 1

x

x

e
f x x

e

     
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ثڍڤ٪ٸ ثڍڛٟ؝ي 
ذَڗ fC  ڣ

 1 

ٶٖٕ ڣ  𝒎ژحڂ٤ ذڱحژڱح َٟظ ڂڱږ ثڍڤٞڱٰ ثلحڃڱڃڵ  (1

عٙ َڏڤڋ ثلمٷحٕڍغ  𝒆𝒙𝟏−𝒆𝒙إ٢ح = 𝒎 . −𝟒𝒙𝟗 + 𝒆𝒙𝟏 − 𝒆𝒙 = −𝟒𝒙𝟗 + 𝒎 𝒇(𝒙) = −𝟒𝒙𝟗 + 𝒎 

1m ڭڤوٖ َڑ ڣثَٖ ڔڤوظ 

1 0m   لا ڭڤوٖ َڏڤڋ 

0mڭڤوٖ َڑ ڣثَٖ ٞحڍظ 

ڗ ڔٟحَغ ثلحَڈ -أ (2 َّ ڣ  (𝑪𝒇)ثلمحٖٕ ذحلمښُؠى  𝑨(𝝀)ٶ

𝒙( ثلمٟڃڱڕَڗ ثڍ٘ڭڜ ڔٷحٕڍژێڕح 𝟐∆) = −𝒍𝒏𝟒 

𝒙ڣ = 𝝀   ڔٸ𝝀 < −𝒍𝒏𝟒. 
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