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 ثانيال الموضوع
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2 

 
0.25 
0.25 

 
0.25 
0.25 
0.5 
0.5 

 : βو α تعیین

5 0 1715 7 49β β αα = + + 

87 79 81 729β α βα = + + 

0 6α≤ 0و ≥ 6β< ≤ 

87βα=5 0βα  16تكافئ 361 818βα + = 

3 61 6kα = 2kβ 16   و     + = − +   

0k من أجل  6α   نجد = 2βو       = = 

2023Pف�كون   =  
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0.75 0.5 
0.25 

22023 )أ 7 17= × 

 17و  1 ھي 2023الأعداد الطب�ع�ة التي مر�ع كلّ منها �قسم 
 
 
 
3 

0.5 

 
 

0.25 
 
 

0.25 

, لدینا  )ب   

( ; ) 1

  

PGCD

a d a b d b

a b

m d a b
 ′ ′= × = ×
 ′ ′ =

× = ×
    

2 عندئذ كتبتُ  2 3  2023m d+ )على الشكل  = )2 2

2023
 = 3a b

d
′ ′× − 

1d من أجل  2020a نجد   = b′ ′×  ( غیر ممكن )   =

17d من أجل  2a نجد  = b′ ′× ) تان ھماالثنائیومنھ  = ) ; 3417 ،( ) ;1734 

نقاط) 07( التمر�ن الرا�ع  

1.25 

) أ) 2 × 0.25 )lim
x

g x
→−∞

= −∞  ،  ( ) 1lim
x

g x
→+∞

= Ι( 

1 0.25 
0.25 

 
 

0.25 

) ،xمن أجل كلّ عدد حق�قي ب) ) ( ) 212 1 xg x x e−= − −′ 

g 1; متزایدة تماما على  −∞  1; متناقصة تماما علىو  +∞ 

 التغیرات جدول 

 

 
 

0.5 
0.25 

) أ) المعادلة ) 0g x 0,2 حیث  αتقبل حلا وحیدا  = 0,3α<  gالدّالة  لأنّ  >

] مستمرة ومتزایدة تماما على  ]0,2 ; (0,2)و 0,3  (0,3) 0g g× < 

)(0,2) 0,21g − ،(0,3) 0,34g ( 

 
 

2 

0.25 
)إشارة ب)  )g x  قیم حسبx : 

 

1.5 

) أ) 0.25+0.5 )lim
x

f x
→−∞

= )  و    ∞− )2
( ) 11 3lim lim x

x x
f x x e

x→+∞ →+∞
= + − =−∞ ΙΙ( 

1 
2lim ب) 0.25 ( )( ) ( 1) 3 0lim  x

x x
f x x xe

→−∞ →−∞
   =− + − =  

0.25 × 2 
; على جـ) 0  −∞  كون�( )

f
C  أعلى( ; 0وعلى ∆(  +∞  كون�( )

f
C  أسفل( )∆ 

    ( )
f

C  قطع�( )حداث�ات في النقطة ذات الإ ∆( )0 ;1  
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1 

) ، xمن أجل كلّ عدد حق�قي )أ 0.25 ) ( ) f gx x= −′  
 
 

2 

0.25 
0.25 

 
 

0.25 
 
 

)شارة إ )ب ) f x′  من نفس إشارة( )g x− 

[متزایدة تماما على f ذن إ    ] ;−∞ −α  متناقصة تماما علىو[ [ ;+∞−α 

 راتتغیّ الجدول    

 

 

 

 
 
 
 

1.75 
 
 
 
 
 
 

0.25 

0.25 

)  أ) ) 1 f x )�كافئ   ′= ) 1g x 1ومنھ   −=
2

x = − 

)معادلة المماس    )T  :13
1

2
xy e−= + +   

 
 
 
 
 
 

3 

0.25 × 2 
 
 
0.5 

)رسم )ب )و  ∆( )T 

 

 

)رسم      )
f

C    

 

 

0.25 
) المعادلة التي من أجلها تقبل  m ق�م الوس�ط الحق�قيمجموعة  جـ) ) mf x x= +  

13هي  �الض�طحلین     
1 ;  1

2
e− +  

 

1 

) )أ 0.25 ) ( )0 2 2
0

1 1 122 2 1
4 44

1x x edxe x x e
α

α

αα
−

−

−+ −=  − =  ∫ 
 
 

4 
0.25 
0.25 

) )ب ) ( )
0 0

2 22( ) ( 1)  3  3 2 1 3 xf xe e cmd dx x x x
α α

αα −

− −
 = − + = − − + + =∫ ∫A 

24جـ) 0.25 1
2

2 1
mc

 =  
 

−
−

α
αA     
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  العلامة

جا�ة ( الموضوع الثاني)عناصر الإ  مجزأة مجموع 

نقاط) 04( التمر�ن الأول  

2.25 

0.75 

  حتمالاتالاأ) شجرة 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 
1 

0.25 × 2 

0.25 × 2 

0.25 × 2 

) ب) ) ( ) ( ) ( ) ( )
2 2

2 2

2 2

4 5

2 3 19

5 5 150
U V

C C

C C
P A P U P A P V P A= × + × = × + × =  

  ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )
22

32

2 2

4 5

2 3 37

5 5 150
U V

CC

C C
P B P U P B P V P B P B= × + × = = × + × =  

  ( ) ( ) 19 37 47

150 150 75
1 1P C P C − == − = −  

1.75 

0.25 

0.25 × 3 
0.5 

}مجموعة ق�م المتغیر العشوائي هي  )أ }0 ;1; 2 

 ( ) 37
0

150
XP = =  ،( ) 94

1
150

XP = =  ،( ) 19
2

150
XP = = 

  ( ) 22

25
XE = 

 

2 

lnب)  0.25 1X 0تكافئ   ≥ X e< ) منهو  ≥ ) ( ) ( ) 113
ln 1 1 2

150
XP P X P X≤ = = + = = 

نقاط) 04( الثاني التمر�ن  
1 0.25 × 4 1 1 3z i= +  ،8−=∆ ، ( )2

2 1z i+= ، ( )3
2 1z i−= 1 

1.5 
0.25 × 3 

)   أ) )π π2 cos sin
4 4Az i= +   ،  ( )2 π πcos( ) sin( )

4 4Bz i= − + − 

     ( )2 π πcos sin
3 3Cz i= + 

 
2 

0.25 
0.25 × 2 

2OA:  نّ تنتمي إلى نفس الدائرة لأ  Cو A ،Bالنقط  ب) OB OC= = = 
 2نصف قطرها و  الدائرة هو المبدأ مركز     
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1.25 
1 )أ 3 × 0.25

2 2
C

A

K
z

z
= =   ،  arg

12
( )K

π
=      ،6 2 6 2

8 8
K i

+ −= +  
3 

6 )ب 2 × 0.25 2

12 4

π
cos

+=         ،6 2

12 4

π
sin

−=           

n ، Aعدد طب�عي من أجل كلّ      0.25 0.25 B AB

n n n n
n nL Lz z z z= + = + =

 
 4 

نقاط) 50( التمر�ن الثالث  

1.75 

0.5 

0.5 

0.25 

   :11على  9n  لـ بواقي القسمة الإقلید�ة أ)

 [ ]09 1 11≡  ،[ ]19 9 11≡   ،[ ]29 4 11≡  ،[ ]39 3 11≡   ،[ ]49 5 11≡ 

  :تعم�م ال 

2023(لاحظ أنّ   3هو   11على  20231945لإقلید�ة للعدد ا القسمة �اقي  5 3k= +(  

 

 

1 

 
 

0.25 
0.25 

التي تحقّق الجملة :  nالعدد الطب�عي مجموعة ق�م ب)
[ ]

[ ]
2023 5

3 9 1444 11n

n

n




+

≡

≡
    

[ ]2023 5n 5  معناه      ≡ 3kn  عدد طبیعي kحیث  =+

55ومنھ:  33n α  عدد طبیعي αمع  =+

1.75 

n ،1كلّ عدد طب�عيمن أجل  أ) 0.5+0.25 9 nnv v+ و   =
0

8v =  
2 

0.5 
0.5 

n  ،8من أجل كلّ عدد طب�عي ب) 9n
nv = × 

n ، 8من أجل كلّ عدد طب�عي     2 1
2 9  2

24

nn
n

n
n

v
u

+ −
= × + −=  
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0.5 

0.5 

،  nمن أجل كلّ عدد طب�عي   
1

1

0

1
9 1

1

n
n

n
q

S
q

v
+

+−
= = −

−
 

 ( )( ) ( )1 211 1
1 2 1 9  4  2 3

24 4
n

nnT S n n n n+= + + − = + + − 

 
3 

 
 
0.5 

0.25 
 
 

0.25 
 
 
 
 

n ، 5عدد طب�عي من أجل كلّ    1 2

5
4 9 100 10 3n

n
T n n+= + + −  

2 إذن    5 1 2

5
4  5 9 99 11 2 n

n
T n n n n+− + + = + + +           

]   ف�كون   ]2
5

 0 114 5 
n

T n n ≡− + + 
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نقاط) 07( التمر�ن الرا�ع  

1.25 
[من xمن أجل كلّ أ)   2×0.5 [0 ; +∞ ، ( ) 2 3

ln g
xx x x
−= ) و  ′+ ) 2

3
 g

x
x

x

+
=′′

 
Ι (
1  

g  الدّالة ب) 0.25 [متزایدة تماما على المجال ′ [0 ) لأن  ∞+ ; ) 0 g x >′′ 

0.75 
]على مستمرة ومتزایدة تماما  ′gلدّالة ا أ) 0.5 ]1,3 ; (1,3) و  1,4  (1,4) 0g g′ ′× < 

)(1,3) 0,05g′ = − ، (1,3) 0,19g′ )إذن    )= ) 0g x  تقبل حلا وحیدا ′=

 
2 

[من  x من أجل كلّ  ب) 0.25 [0 ; +∞ ،  ( ) ( )g gx α≥   ومنه  ( ) 0g x > 

1 
  أ)  2×0.25

0

( )lim
x

f x
>
→

= 0xالمنحني �قبل المستق�م ذا المعادلة ،    ∞−  )ΙΙ مقارب له =
1 

)  )ب 0.5 )3
( )

ln

2
lim lim ln1
x x

f
xx x x

x→+∞ →+∞
= − +∞= 

1 
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[من xمن أجل كلّ  [0 ; +∞، ( ) ( )
 

g
f

x
x

x
=′ 

 جدول التغیرات 

 

 
2 

0.75 
0.25 
0.25×2 

( ) 1 f x )�كافئ   ′= )g x x=  1  ومنهx 3xأو   = = 

1xy = −  :( )T       33و (3 ln3)ln3
2

xy = + −−  :( ) T ′ 
3 

1.25 

0.25×2 
 
 
0.5 
 
 
 
 

)رسم أ)  )T و( ) T ′  

 

 

)رسم )
f

C  

 

 

 

 

 

 
 
 
 

4 

33هي  m مجموعة ق�م  ب) 0.25 (3 ln3)ln3 ; 1
2

 + − −  
− 
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1 
[تقبل الاشتقاق على Fأ)  0.5 [0 ; +∞  

[من  x عدد حق�قي من أجل كلّ و    [0 ; +∞    ،( ) ( ) f xF x =′               

 
5 

)ب)  2×0.25 ) ( ) 2 2

1

( ) 1 (  6 13)   
e

f F F cmdx x e e e− = − +  =∫   
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