
 الجمهورية الجزائرية الديموقراطية الشعبية 
 وزارة التربية الوطنية 

 ام٬مع الدراسي الخاص "ساريس"
 فرض الثلاثي الأول للسنة الثالثة ثانوي 
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 2024دورة  
 المدة: ساعتان موضوع في مادة: الرياضيات 

 

 2من  1صفحة 
 

 المعادلات التفاضلية –نقاط (  05التمرين الأول: ) 

(𝐸) ( حيث: Eلتكن المعادلة التفاضلية ) … 𝑑𝑦𝑑𝑥 − 2𝑦(𝑥) = 2𝑥 + 1 

𝑦(𝑥)دالة أخرى معرفة بالعبارة:   zولتكن  = 𝑧(𝑥) + 𝑎𝑥 + 𝑏 أين ،a  وb   هما عددان حقيقيان، وa .غير معدوم 

𝑑𝑦𝑑𝑥أن   تحققأ/  (1 = 𝑑𝑧𝑑𝑥 + 𝑎 ثم بين أن الدالة ،z ( تحقق المعادلةE’:حيث ) (𝐸′) … 𝑑𝑧𝑑𝑥 − 2𝑧(𝑥) = (2𝑎 + 2)𝑥 + (1 + 2𝑏 − 𝑎) 

(′𝐸) ( معطاة كما يلي: ’Eحتى تكون المعادلة ) bو aعين العددين الحقيقيين ب/  … 𝑑𝑧𝑑𝑥 − 2𝑧(𝑥) = 0 

 (’Eحلول المعادلة ) zجـ/ عين الدوال 

 (. Eحل المعادلة التفاضلية ) yاستنتج عبارة الدالة  (2

𝑦(0)( حيث:  Eعين الحل الخاص للمعادلة ) (3 = 0 . 

 

 حل معادلات ومتراجحات تتضمن الدالة الأسية واللوغاريتمية  –نقاط (   05التمرين الثاني: )  

 اختر لكل عبارة مما يلي الجواب الصحيح الوحيد مما يلي مع التبرير: 

 لا نقبل كتبرير استخدام مبدأ الإقصاء يجب حل المعادلات والوصول إلى أحد الأجوبة. ملاحظة:

6مجموعة حلول المتراجحة  (1 + 𝑒2𝑥 < 5𝑒𝑥  فيℝ  :هي 

𝑆(  1ج = ]ln(2) ; ln⁡(3)[ 2ج  )𝑆 = ]2; 𝑆(  3ج ]3 = ]−∞; ln⁡(2)[ ∪ ]ln(3) ; +∞[ 
 

}لتكن جملة المعادلتين   (2 𝑒𝑥+𝑦 = 3𝑒𝑥 + 𝑒𝑦 =  ( التي تحل الجملة هي: x ; yفإن الثنائية ) x < y. باعتبار 4

 

𝑥(  1ج = 1⁡; 𝑦 = 𝑥(  2ج 3 = 0⁡; 𝑦 = ln⁡(3) 3ج  )𝑥 = ln(3) ; 𝑦 = 0 
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 2من  2صفحة 
 

ln(ln(ln(𝑥)))مجموعة حلول المعادلة  (3 =  هي:  ℝفي  0

𝑥(  1ج = 𝑥(  2ج 1 = 𝑒 3ج  )𝑥 = 𝑒𝑒 

ln(𝑥)}لتكن جملة المعادلتين   (4 + ln(𝑦²) = −1ln(𝑥) + ln ( 1𝑦2) =  ( التي تحل الجملة هي: x ; y. الثنائية )5

𝑥(  1ج = 2⁡; 𝑦 = − 𝑥(  2ج 32 = 𝑒2; 𝑦 = √ 1𝑒3 
 ∅(  3ج

 نقاط ( 10التمرين الثالث: ) 

 دراسة دالة مثلثية  –الدوال العددية  –الجزء الأول: 

𝐷المعرفة على   gلتكن الدالة  = ]− 𝜋2 ; 𝜋2[   :بالعبارة𝑔(𝑥) = tan(𝑥) = sin(𝑥)cos(𝑥). 

lim𝑥→>−𝜋2احسب كلا من:   (1 𝑔(𝑥) وlim𝑥→<𝜋2 𝑔(𝑥).فسر النتيجتين هندسيا . 

𝑔′(𝑥)فإن:   Dمن  xبين أن من أجل كل  (2 = 1cos2(𝑥) استنتج تغيرات الدالة .g  على المجالD. 

cos2(𝑥)فإن   xمن أجل كل عدد حقيقي  تذكير: + sin2(𝑥) = 1 

 .gثم شكل جدول تغيرات الدالة   g(0)احسب  -

 الاشتقاقية والاستمرارية  –تركيب دالة مع الدالة الأسية  –الجزء الثاني: 

′𝐷المعرفة على المجال    fنعتبر الآن الدالة   = [− 𝜋2 ; 𝜋2[    :بالعبارة𝑓(𝑥) = {𝑒tan(𝑥)⁡; 𝑥 ∈ 𝐷0⁡; 𝑥 = − 𝜋2  والممثلة على معلم ،

;𝑂)متعامد متجانس   𝑖; 𝑗)   ( بالمنحنىC  :1(. )نأخذ على محور الفواصلcm→𝜋/6  :1، وعلى محور التراتيبcm→0.5.) 

lim𝑥→<𝜋2احسب  (1 𝑓(𝑥).ثم فسر النتيجة بيانيا ، 

lim𝑥→>−𝜋2احسب  (2 𝑓(𝑥)  ماذا تستنتج حول استمرارية ،f   من أجل𝑥 = − 𝜋2؟ 

 ثم شكل جدول تغيراتها.  Dمتزايدة تماما على المجال  fبين أن الدالة  (3
 .0( عند النقطة ذات الفاصلة C( المماسي للمنحنى )Tعين معادلة المستقيم ) (4
 .’Dمن  x( من أجل كل T( فوق المستقيم )Cنقبل أن المنحنى ) (5

 (.C( والمنحنى )Tأنشئ كل من المستقيمات المقاربة، المستقيم )
(𝐸) كما يلي:  mنعتبر المعادلة التالية المتعلقة بالوسيط الحقيقي  (6 … tan(𝑥) + ln ( 1𝑥 + 𝑚) = 0 

𝑓(𝑥)تؤول إلى حل المعادلة  (Eأ/ بين أن حلول المعادلة ) = 𝑥 + 𝑚. 

 (.Eب/ ناقش بيانيا حلول المعادلة )

بالتوفيق  –الموضوع انتهى 
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 سنة ثالثة رياضيات / تقني رياضي   –التصحيح النموذجي لفرض الثلاثي الأول لمادة الرياضيات  

 العلامة عناصر الإجابة  السؤال
 كلية  مجزأة 

 نقاط (  05التمرين الأول )  
 أ/ التحقق: ( 1

𝑑𝑦𝑑𝑥 ، وعليه فإن: y = z + ax + bلدينا:  = 𝑑[𝑧 + 𝑎𝑥 + 𝑏]𝑑𝑥 = 𝑑𝑧𝑑𝑥 + 𝑑(𝑎𝑥 + 𝑏)𝑑𝑥 = 𝑑𝑧𝑑𝑥 + 𝑎 

 (:’Eتحقق المعادلة )  zتبيين أن الدالة 
𝑑𝑦𝑑𝑥 فنجد: zبما يقابلهما بدلالة   yو dy/dx( قيمتي Eنعوض في المعادلة ) − 2𝑦 = 𝑑𝑧𝑑𝑥 + 𝑎 − 2(𝑧 + 𝑎𝑥 + 𝑏) = 𝑑𝑧𝑑𝑥 + 𝑎 − 2𝑧 − 2𝑎𝑥 − 2𝑏 ⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡= 𝑑𝑧𝑑𝑥 − 2𝑧 − (2𝑎𝑥 − 𝑎 + 2𝑏) = 2𝑥 + 1 

𝑑𝑧𝑑𝑥 وهذا يكافئ: − 2𝑧 = 2𝑥 + 1 + 2𝑎𝑥 − 𝑎 + 2𝑏 𝑑𝑧𝑑𝑥 − 2𝑧 = (2𝑎 + 2)𝑥 + (1 + 2𝑏 − 𝑎) 

 ( المطلوبة.’Eوهي ذات المعادلة )

 
 
 
0.5 
 
 
 
0.5 
 
 
 
 
 
0.5 
 

1.5 

 :bو aبـ/ تعيين قيم 
2𝑎) حتى يكون لدينا:   bو aالمطلوب هو تعيين قيمتي  + 2)𝑥 + (1 + 2𝑏 − 𝑎) = 0 

}أي:   2𝑎 + 2 = 0 ⟺ 𝑎 = −11 + 2𝑏 − 𝑎 = 0 ⟺ 𝑏 = −1. 

 
 
 
0.5×2 

 

1 

 (:’Eللمعادلة ) zجـ/ تعيين الحلول 
𝑧(𝑥) ، وعليه فإن حلها العام يعطى بـ: z’ = 2z( من الشكل: ’Eالمعادلة التفاضلية ) = 𝐶𝑒2𝑥 

 هو ثابت حقيقي غير معدوم. Cحيث 

 
 

0.75 0.75 

 (: Eحلول المعادلة )  yاستنتاج العبارة العامة للدوال  ( 2
المعرفة   y( فإن الدالة ’Eحلا لـ ) z( متكافئتان فإنه إذا كانت  ’E( و)Eبما أن المعادلتين التفاضليتين )

 (. Eهي حل لـ) y = z + ax + bبـ: 
𝑦(𝑥) هي:  yإذن عبارة  = 𝑧(𝑥) − 𝑥 − 1 = 𝐶𝑒2𝑥 − 𝑥 − 1 

 
 
 
 

0.75 

0.75 

 :y(0)=0تعيين الحل الخاص حيث  ( 3
𝑦(0) لدينا: = 𝐶 − 1 = 0 ⟺ 𝐶 = 1 

𝑦(𝑥) إذن الحل الخاص هو:  = 𝑒2𝑥 − 𝑥 − 1 

 
 
0.5 
 
0.5 

1 

 نقاط ( 05التمرين الثاني )  
1 ) 
 
 
 
 
 
 

𝑡نضع  = 𝑒𝑥   6إذن المتراجحة + 𝑒2𝑥 < 5𝑒𝑥   :تكافئ𝑡2 − 5𝑡 + 6 < 0 
𝛥ولدينا:  = (−5)2 − 4(1)(6) = 1 > 𝑡1 هي: t² - 5t + 6إذن جذور كثير الحدود  0 = 5 − 12 = 2⁡⁡⁡⁡⁡⁡; ⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡𝑡2 = 5 + 12 = 3 

𝑡2 إذن:  − 5𝑡 + 6 = (𝑡 − 3)(𝑡 − 2) ⟺ 𝑒2𝑥 − 5𝑒𝑥 + 6 = (𝑒𝑥 − 3)(𝑒𝑥 − 2) 
 
 

0.25 
 
 
 
 

0.25 
 
 

1.25 
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 وعليه ينتج لدين جدول الإشارة التالي:
 

-∞                 ln (2)                        ln (3)                     +∞ x 
-                        -               0               + 𝑒𝑥 − 3 
-       0              +                                + 𝑒𝑥 − 2 

           +          0               -               0                + 𝑒2𝑥 − 5𝑒𝑥 + 6 
𝑆 (:1جوعليه فإن مجموعة حلول المتراجحة المعطاة هي ) = ]ln(2) ; ln⁡(3)[ 

 
 
 
 
0.5 
 

 
0.25 

𝑋نضع  ( 2 = 𝑒𝑥 و𝑌 = 𝑒𝑦 وبما أن ،x < y  فإنه ينتج أنX < Y . 
}إذن الجملة المعطاة تكافئ:   𝑋𝑌 = 3𝑋 + 𝑌 = 𝑡2 هما حلان للمعادلة: Yو X، إذن العددان 4 − 4𝑡 + 3 = 0 

𝛥لدينا:  = 42 − 4(1)(3) = 4 > 0. 
𝑋 وعليه فإن المعادلة تقبل حلان هما: = 𝑒𝑥 = 4 − 22 = 1 ⟺ 𝑥 = ln(1) = 0 𝑌 = 𝑒𝑦 = 4 + 22 = 3 ⟺ 𝑦 = ln⁡(3) 

𝑥(: 2جوعليه فإن الجواب الصحيح هو ) = 0⁡; 𝑦 = ln⁡(3). 

0.25 
 

0.25 
0.25 
 
 
 
 

0.25 
 

0.25 

1.25 

ln(ln(ln(𝑥))) المعادلة: حل  ( 3 = 0 ⟺ ln(ln(𝑥)) = 𝑒0 = 1 ⟺ ln(𝑥) = 𝑒 ⟺ 𝑥 = 𝑒𝑒 
 (3جوعليه فإن الجواب الصحيح هو )

 
1 

0.25 
1.25 

ln(𝑥)}الجملة المعطاة تكافئ:   ( 4 + 2 ln(𝑦) = −1ln(𝑥) − 2 ln(𝑦) = 5. 

𝑋}فإننا نحصل على جملة مكافئة: Y = ln (y) و  X = ln (x)باختيار  + 2𝑌 = −1𝑋 − 2𝑌 = 5 
𝑋 بحل الجملة نجد:  = ln(𝑥) = 2 ⟺ 𝑥 = 𝑒2 𝑌 = ln(𝑦) = − 32 ⟺ 𝑦 = 𝑒−32 = √ 1𝑒3 

 (2جوعليه فإن الجواب الصحيح هو )

0.25 
 
 

0.25 
 

0.25 
 
 

0.25 
0.25 

1.25 

 نقاط (  10التمرين الثالث ) 
الجزء 

 الأول 
𝐷المعرفة على   gالدالة  = ]− 𝜋2 ; 𝜋2[  :بالعبارة𝑔(𝑥) = tan(𝑥) = sin(𝑥)cos(𝑥).  

 

D : lim𝑥→>−𝜋2عند أطراف المجال  gحساب نهايات الدالة  ( 1 𝑔(𝑥) = lim𝑥→>−𝜋2 sin(𝑥)cos(𝑥) = −∞ 

lim𝑥→<𝜋2 𝑔(𝑥) = lim𝑥→<𝜋2 sin(𝑥)cos(𝑥) = +∞ 

 التفسير الهندسي:
𝑥يقبل مستقيمين مقاربين موازيين لمحور التراتيب معادلتيهما هما:   gمنحنى الدالة  = 𝜋2 و 𝑥 = − 𝜋2. 

 
 

0.25 
 

0.25 
 
 
0.5 

1 

 : gحساب مشتقة الدالة  ( 2
𝑔′(𝑥) حيث:  Dمن المجال  xقابلة للاشتقاق من أجل كل عدد  gالدالة  = cos(𝑥) cos(𝑥) − (− sin(𝑥))sin⁡(𝑥)cos²⁡(𝑥) = cos2(𝑥) + sin²⁡(𝑥)cos²⁡(𝑥)= 1cos²⁡(𝑥) > 0 

 
 
 

0.5 
 
 

1 
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 D. 0.5متزايدة تماما على  gوعليه فإن الدالة  Dمن  xموجبة تماما من أجل كل  gمشتقة الدالة 
g(0) : 𝑔(0)حساب  = tan(0) = sin(0)cos(0) = 01 = 0 

 : gجدول تغيرات الدالة 
-𝜋/2                          0                        +𝜋/2 x 
                             + g'(x) 
                                                           +∞ ⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡0 -∞ 

g(x) 

 
 

 
 

0.25 
 
 
0.5 0.75 

الجزء 
′𝐷المعرفة على المجال  fنعتبر الآن الدالة  الثاني = [− 𝜋2 ; 𝜋2[  :بالعبارة𝑓(𝑥) = {𝑒tan(𝑥)⁡; 𝑥 ∈ 𝐷0⁡; 𝑥 = − 𝜋2 ،

;𝑂)والممثلة على معلم متعامد متجانس  𝑖; 𝑗) ( بالمنحنىC .) 

 
 

lim𝑥→<𝜋2حساب النهاية:  ( 1 𝑓(𝑥) 

lim𝑥→<𝜋2 ، إذن:t = tan (x)نستعمل تغيير المتغير:  tan⁡(𝑥) = lim𝑡→+∞ 𝑡 

lim𝑥→<𝜋2𝑒tan(𝑥) وعليه فإنه حسب خاصية نهاية مركب دالتين ينتج أن: = lim𝑡→+∞ 𝑒𝑡 = +∞ 

 . x = 𝜋/2( يقبل مستقيما مقاربا موازيا لمحور التراتيب معادلته Cالتفسير الهندسي: المنحنى )

 
 
 
 
 
 
0.5 
 

0.25 

0.75 

lim𝑥→>−𝜋2حساب النهاية  ( 2 𝑓(𝑥): 

lim𝑥→>−𝜋2 ، إذن:t = tan (x)نستعمل تغيير المتغير:  tan⁡(𝑥) = lim𝑡→−∞ 𝑡 

lim𝑥→>−𝜋2 خاصية نهاية مركب دالتين ينتج أن:وعليه فإنه حسب  𝑒tan(𝑥) = lim𝑡→−∞ 𝑒𝑡 = 0 

 الاستنتاج:
lim𝑥→>−𝜋2بما أن  𝑓(𝑥) = 𝑓 (− 𝜋2) = من   x = -𝜋/2مستمرة عند  fفإننا نستنتج أن الدالة  0

 اليمين.

 
 
 
 
 
 
0.5 
 
 
0.5 

1 

3 ) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 :’Dمتزايدة تماما على المجال  fتبيين أن الدالة  
𝑓′(𝑥) حيث: Dمن المجال  xتقبل الاشتقاق من أجل كل  fالدالة  = [tan(𝑥)]′𝑒tan(𝑥) = 𝑔′(𝑥)𝑒tan(𝑥) 

فإن   Dمن  xمن أجل كل ، وكذلك Dمن  xمن أجل كل  g’(x) > 0بما أننا أثبتنا سابقا أن  𝑒tan(𝑥) > 0 
 .Dمتزايدة تماما على المجال  fوعليه فإن الدالة   Dمن  xمن أجل كل  f’(x) > 0فإنه ينتج أن الدالة 

 جدول تغيراتها: 
-𝜋/2                                                   +𝜋/2 x 
                             + f'(x) 
                                                           +∞ 
0 f(x) 

 

 
 
0.5 
0.5 
 
0.5 
 
 
0.5 

2 

:(𝑇) معادلة المماس: ( 4 𝑦 = 𝑓′(0)(𝑥 − 0) + 𝑓(0) ⟺ (𝑇): 𝑦 = 𝑥 + 1 
 
0.5 0.5 

  إنشاء المستقيم المقارب، المماس والمنحنى: ( 5
 1 
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1 

tan(𝑥) أ/ التبيين: ( 6 + ln ( 1𝑥 + 𝑚) = 0 ⟺ tan(𝑥) − ln(𝑥 + 𝑚) = 0 ⟺ tan(𝑥) = ln(𝑥 + 𝑚) ⟺ 𝑒tan(𝑥) = 𝑒ln(𝑥+𝑚) ⟺ 𝑓(𝑥) = 𝑥 + 𝑚 
 وهو المطلوب. 

 
 
 
1 

1 

 ب/ المناقشة البيانية لحلول المعادلة: 
𝑚من أجل   ∈ ]−∞;  : المعادلة لا تقبل حلول.]1
 : المعادلة تقبل حلا واحدا. m = 1من أجل 
𝑚من أجل   ∈ ]1; 𝜋2].المعادلة تقبل حلين : 

𝑚من أجل   ∈ ]𝜋2 ;  المعادلة تقبل حلا واحدا.: ]∞+

 
0.25×4 

1 
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